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O Bái 01_ 

HÁM SO LÜ0NG GIÁC 

I - DINH NGHÍA 

1) Hám só sin 

Quy tác dát tiídng úng vói moi so" thüc * vói so" thüc sin x 

sin x : R —* R 

x y = sin* 

diídc goi la hám so" sin, kí hiéu la y = sin*. 

Táp xác dinh cüa hám so" sin lá R. 

2) Hám só cósin 

Quy tác dát tiídng úng vói moi só" thüc * vói só" thüc eos * 

eos*: R —> R 


* i —> y = eos x 

diídc goi lá hám só" sin, kí hiéu lá y = eos*. 

Táp xác dinh cüa hám só" có sin lá R. 

3) Hám só tang 

✓ ✓ sin X 

Hám só" tang lá hám só"diídc xác dinh bói cóng thüc y = - (eos* ^ 0), kí hiéu 

eos* 


lá y = tan*. 

Táp xác dinh cüa hám só" y = tan* lá D = R \ 

4) Hám só cótang 


— + &7T, k G Z \. 


✓ eos X 

Hám só" cótang lá hám só" diídc xác dinh bói cóng thúc y = — - (sin*^0), kí 


sin* 


hiéu lá y = cot*. 

Táp xác dinh cüa hám só" y = cot* lá D = R\ {kn,k G Z}. 

II - TÍNH TUÁN HOÁN VÁ CHU KÍ CUA HÁM SO LÜONG GIÁC 
1) Dinh nghia 

Hám só" y = /(*) có táp xác dinh D diídc goi lá hám só" tuán hoán, néu ton tai 


mót só" T ^ 0 sao cho vói moi * G D ta có: 

• * — ígD vá *+íGÜ. 

• f{x + T)=f(x). 




So" diícing T nhó nhát thóa man các tính chát tren dude goi la chu ki cüa hám so" tuán 
hoán dó. 

Ngiíói ta chúng minh dvfOc rang hám so" y = sinx tuán hoán vói chu ki T = 2n ; hám 
so" y = eos x tuán hoán vói chu ki T = 2n; hám so" y tan x tuán hoán vói chu ki 
T = 7r; hám so" y = cot x tuán hoán vói chu ki T = n. 


2) Chú y 

✓ v 2i r 

• Hám so" y = sin [ax + b) tuán hoán vói chu ki T 0 = — . 

\a\ 

>• v 2tt 

• Hám so" y = eos (ax + b) tuán hoán vói chu ki T 0 = — . 

\a\ 

• Hám so" y = tan (ax + b) tuán hoán vói chu ki T 0 = . 

\a\ 

• Hám so" y = cot (ax + b) tuán hoán vói chu ki T 0 = . 

\a\ 

• Hám so" y = fi (x) tuán hoán vói chu ki T¡ vá hám só" y = f 2 (x) tuán hoán vói chu 
ki T 2 thi hám so" y = f x (x) ± f 2 (x) tuán hoán vói chu ki T 0 lá bói chung nhó nhát cüa 
T¡ vá T 2 . 

III - SÜ BIEN THIÉN VÁ DO THI CUA HÁM SO LÜONG GIÁC 
1) Hám so" y = sin x 


• Táp xác dinh D = K , có nghía xác dinh vói moi xeR; 

• Táp giá tri T = [— 1; 1], có nghía — 1 < sinx < 1; 


Lá hám só" tuán hoán vói chu ki 2tt, có nghía sin (x + ^27r) = sinx vói k € Z . 


Hám só" dong bien tren mói khoáng 


-- + k27r;- + k27r 
2 2 


vá nghich bien tren 


mói khoáng 


— + k27r; — + k27r 
2 2 


,keZ. 


Lá hám só" le nén do thi hám só" nhán góc toa dó O lám tám doi xúng. 



• Táp xác dinh D = M , có nghía xác dinh vói moi xéR; 

• Táp giá tri T = [— 1;l], có nghía —1 < cosx < 1; 

• Lá hám só"tuán hoán vói chu ki 2ir, có nghía cos(x + &27 t) = cosx vói k G Z . 

• Hám só" dong bien tren mói khoáng (—7r + &27r;£27r) vá nghich bien tren mói 
khoáng (k2n',ir + k2n ) ,ieZ. 









y = cosx 



3) Hám só y — tan x 




Táp xác dinh D = K. \ 


^ + kn,k £ zj; 




Táp giá tri T = K; 

La hám so" tuán hoán vói chu ki n, 

Hám so" dong bien tren mói khoáng 


có nghía tan (x + kit) = tan a vói k £ Z . 
, k £ Z; 


7T , 7T , 

-b&7r;—h«7r 

2 2 


• La hám so" le nén do thi hám so" nhán góc toa dó O lám tám dól xúng. 



4) Hám só y = cotx 

• Táp xác dinh D = R\{&7 t,& £ Z}; 

• Táp giá tri T = K; 

• Lá hám só" tuán hoán vói chu ki n, có nghía tan (x + kir) = tan x vói k £ Z . 

• Hám só" dong bien tren mói khoáng (&7 í;7t + &7í), & £ Z; 

• Lá hám só" le nén do thi hám só" nhán góc toa dó O lám tám dói xúng. 



























CAU HOI TRAC NGHIEM 


Van de 1. TÁP XÁC DINH 


2017 


Cáu 1. Tim táp xác dinh D cüa hám so" y = — 

A. D = R. 

C. D = R\{ibr,¿£Z}. D. D=R\ 


sin* 

B. D = R\{0} 

7T 


+ &7T, k £ Z 


Lcfi giái. Hám so" xác dinh khi vá chi khi sin * ^ 0 <^> * *= kn r, RZ. 
Vát táp xác dinh D = R\{&7t,& £ Z}. Chon C. 

1 — sin * 


Cáu 2. Tim táp xác dinh D cüa hám so" y = 


eos* — 1 


A. d=: 


B. D = R\ 


— + h r, & £ Z 
2 


C. D = R\{ibr,¿£Z}. D. D=R\{¿2tt,¿£Z}. 

Lcfi giái. Hám so" xác dinh khi vá chí khi eos x — 1 0 <£=> eos x ^ 1 x *= k2ir, & £ Z. 

Váy táp xác dinh D = R\{&27r,& £ Z}. Chon D. 

Cáu 3. Tim táp xác dinh D cüa hám so" y = — ^ 


sin 


7T 

V- 

2 


A. D = MM*-,*e: 


C. D = R\ 


B. D = R\{&7r,&£Z}. 

(1 + 2¿)|,¿£zJ. D. D=R\{(1 + 2¿)tt,&£Z} 

Lcfi giái. Hám so" xác dinh sin 

Váy táp xác dinh D = R \ 

Cáu 4. Tim táp xác dinh D cüa hám so" y = 


7T 

v- 

2 


0 x — — ^ kn x ^— + ki r, k £ Z. 
2 2 


— + kTr,k&Z\. Chon C. 


1 


sin* — eos* 


A. D — R. 
C. D = R\ 


- + k2TT,keZ 


B. D = R\ 
D. D=R\ 


- \-ki r,& £ Z 

4 


-h k-K, & £ Z 

4 


Lcfi giái. Hám so"xác dinh sin* — eos* ^ 0 tan* ^ 1 <£> * ^ — + k-K,k £ Z. 

4 

Váy táp xác dinh D = R \ j+ ki r, & £ Zl. Chon D. 


















khóng xác dinh trong khoáng nao trong 


Cáu 5. Hám so" y = tanv + cotv- 


sini cosí: 


các khoáng sau dáy? 


A. 

C. 


k2i r;— \-k2n 
2 


vói k € Z. 


B. 


tt + k2ir;— + k2ir 
2 


vói k£Z. 


- + k2TT'TT + k2TT 


vói k&Z. 


D. (7r + &27r;27r + &27r) vói & G Z. 


Lcfi giái. Hám so" xác dinh 4=> 
3tt 


Ta chon k=3- 


sin x 0 kir 

4=> sin2x ^0<^-2x^kTT^-x^ — ,k G Z. 
cosv^O 2 

3ir 


x ^ — nhiíng diém — thuóc khoáng [tt + k2Tr\2Tr + k2ir ). 


Váy hám só" khóng xác dinh trong khoáng [tt + k 2 ir\ 2 Tr+ k 2 'ir') . Chon D. 


Cáu 6. Tim táp xác dinh D cüa hám só" y = cot 


2x-~ 

4 


-sin 2*. 


- + faT,k G Z 


A. D=R\ 

C. D = R\ 

Lcfi giái. Hám só" xác dinh sin 


-+k-,kez\. 

8 2 


2x — — 
4 


B. D = 0. 
D. D=R. 


_ - TT . TT klT , „ 

^ 0 4=> 2*-^ &7T 4=> * ^ —|- , k G Z. 

4 8 2 


Váy táp xác dinh D = R \ 


-+í-,iGZ . Chon C. 

8 2 1 


Cáu 7. Tim táp xác dinh D cüa hám só" y = 3 tan 2 


'X'jr 

A. D=R\jy+¿27T,¿GZ 


X TT 

2 4, 

TT 


C. D = R\ 


^Y + kn,k eZ[. 


B. D = R\ 
D. D=R\ 


+ k 2 TT,k£ Z 


— + kn,k £Z\. 


Lófi giái. Hám só" xác dinh 4=> eos 2 


X TT 

2 4 


Y 7T 7T 17T 

^ 0 4=b -- \~kT T X - b k2TT, k G Z. 

2 4 2 2 


Váy táp xác dinh D = R \ 


+ k 2 TT,k G Z [. Chon A. 


r eos 

Cáu 8. Hám só" y = - - khóng xác dinh trong khoáng nao trong các khoáng sau 


1 + tanv 


dáy? 

A. 

C. 


— + k 2 n; - \-k 2 -K 

U 4 

+ k 2 TT\ — + k 2 TT 
4 2 


vói k G Z. 


vói k G Z. 


B. 


D. 


7T , _ 7T , _ 

- Vk2TT\ - Vk2TT 

2 2 

TT + k2TT\ — + k2lT 
2 


vói k G Z. 


vói k G Z. 


Lefi giái. Hám só" xác dinh khi vá chi khi 1 + tan va tan x xác dinh 


4=> 


tanv ^ — 1 
cosv 0 


4» 


X -b kTT 

4 

1 

7T r 

V ^-b kTT 

2 


kez. 







































Ta chon k = 0 


— 


7r 

X 5 * — 

2 


^ nhiíng diem — — thuóc khoáng 


Váy hám so" khóng xác dinh trong khoáng 


-- + k27r;- + k27r 
2 2 


-- + k27r:- + k27r 


. Chon B. 


Cáu 9. Tim táp xác dinh D cüa hám so" y = — 


3 tan x — 5 


— sin x 


A. D 


- + ¿2tt,¿£Z 
2 


B. D = R\ 


— \-faT,k £ Z 

2 


C. D = R \ {71 + &7r,& £ Z}. D. D=R. 

Lofi giái. Hám so" xác dinh khi va chí khi 1 — sin 2 x =*= 0 va tan x xác dinh 




sin 2 * ^ 1 n 7r , , _ 

<!=> eos* ^ 0 x — \-kir,k £ Z. 

cosv^O 2 


Váy táp xác dinh D = R \ + kn, k £ z|. Chon B. 

Cáu 10. Tim táp xác dinh D cüa hám so" y = -J sin* + 2. 
A. D = R. B. D = [-2;+oo). C. D = [0;2 tt]. 

Lofi giái. Ta có —1 < sin* < 1-*T < sin* + 2 < 3,V* £ R. 

Do dó luón ton tai cán bác hai cüa sin x + 2 vói moi x £ R. 
Váy táp xác dinh D = R. Chon A. 

Cáu 11. Tim táp xác dinh D cüa hám so" y = \¡únx — 2. 
A. D = R. B. R \{&7r,& £ Z}. C. D = [—1;1], 

Lofi giái. Ta có —1 < sin* < 1->—3 < sin* —2 < —1, V* £ 

Do dó khóng ton tai cán bác hai cüa sin* — 2. 

Váy táp xác dinh D = 0. Chon D. 

Cáu 12. Tim táp xác dinh D cüa hám so" y = .—' - 

V 1- 


D. D = 0. 


D. D = 0. 


sin* 


A. D = R \ {&7r,& £ Z}. 


C. D = R\ 


-+k2TT,k£ Z 


B. D = R\ 
D. D = 0. 


— + kn,k £ Z\. 


Lofi giái. Hám so" xác dinh khi vá chí khi 1 — sin * > 0 <í=> sin * < 1. 

Má — l<sin*<l nén (*)sin* ^ 1 ^^- + k2n,k £Z. 

Váy táp xác dinh D = R \ j^- + &27r,& £ Z . Chon C. 

Cáu 13. Tim táp xác dinh D cüa hám so" y = 1 —sin2* — Vl + sin2*. 


A. D = 0. 


B.D 


C. D = 

— + k2ir,— + k2it 

,k£Z. 

D. D = 

— + k2TT]^^- +k2ir\,k £ Z. 


6 6 


6 6 j 




























Lcfi giái. Ta có — 1 < sin 2* < 1 
Váy táp xác dinh D = R. Chon B. 


l + sin2* > 0 


1 —sin2* > 0 


,V* e l 


Cáu 14. Tim táp xác dinh D cüa hám so" y = V5 + 2cx)t^^sinjc + cot 
í ki r 


7r 

— + x 

2 


A. D = R\-¡ — ,k £ Z 


B. D = R\ 


—— + kir,k £ Z 


C. D = R. D. D = R\{&7r,&€Z}. 

Lcfi giái. Hám so" xác dinh khi va chi khi các dieu kien sau thóa man dong thói 
5 + 2 cot 2 x — sin v > 0 , cot 


7r 

- h X 

2 


• Ta có 


2cot 2 x >0 

— 1 < sin x < 1->5 — sin* > 0 


xác dinh vá cot* xác dinh. 
5 + 2 cot 2 * — sin* > 0, V* € R. 


• cot 

7T 

—+* 

xác dinh 4+ sin 

7T 

—+ * 


[2 


[2 


=^0+>— + * ^ &7T 4=> * 7* — — +&7T, k £ Z. 


• cot * xác dinh 4+ sin * =*= 0 4+ * =*= kn, k£Z. 

ir 

, Y zz± — 

Do dó hám so xác dinh +> 


* ^- Ykir kir . „ 

2 44"*^- ,k £Z. 

X^kir 


kir 


k £ Z\. Chon A. 


Váy táp xác dinh D = R \ 

z ' 

Cáu 15. Tim táp xác dinh D cüa hám so" y = tan 

A. D=R\ 

C. D = R . 


7T 


- \-klT,k £ Z \ . 


IT 

— COS * 
2 


7T 


—|- k2ir, k £ Z \. 


B. D = R \ 

D. D = R \ {kir,k £ Z} . 


Lcfi giái. Hám só" xác dinh khi vá chi khi . eos x + r 4+ eos * ^ 1 + 2k . {* 

Do k£Z nén (*) 4+ eos* ^ ±1 4+ sin* ^ 0 4+ * =*= kir,k £ Z. 

Váy táp xác dinh D = R \{&7r,& e Z}. Chon D. 



















Van dé 2. TINH CHAN LE 


Cáu 16. Trong các hám so" sau, hám so' nao la hám so' chán? 

A. y = sin*. B. y = cos*. C. y = tan*. D. y = cotx. 

Lcfi giái. Nhác lai kien thúc cO bán: 

• Hám so' y = sin* lá hám so'le. 

• Hám so' y = eos x lá hám so' chán. 

• Hám so' y = tan * lá hám so' le. 

• Hám so' y = cot* lá hám so' le. 

Váy B lá dáp án dúng. Chon B. 

Cáu 17. Trong các hám so' sau, hám so' náo lá hám so' chán? 

A. y = — sin*. B. y = eos* — sin*. 

C. y = cos* + sin 2 x. D. y = cos*sin*. 

Lcfi giái. Tát các các hám so' déu có TXD: D = R . Do dó V* £ D => — x £ D. 

Báy gió ta kié’m tra f(—x) = /(*) hoác f(—x) = -/(*). 

• Vói y = f(x) = - sin*. Ta có f(—x) = - sin(— x) = sin* = -(—sin*) 

-►/(—*) = — /(*) - Suy ra hám so' y = — sin* lá hám so'le. 

• Vói y = /(*) = eos* — sin*. Tacó /(—*) = cos(—*) —sin(—*) = cos* + sin* 

-►/(—*) ^ {-/(*),/(*)} . Suy ra hám so' y = eos* — sin* khóng chán khóng le. 

• Vói y = /(*) = eos* + sin 2 * . Ta có /(—*) = cos(-*) + sin 2 (—*) 
s(— *) + [sin(— *)]" = eos* + [— sin*]“ =cos* + sir 


eos 


- sin 2 * 


-►/(—*) = /(*) - Suy ra hám so' y = eos* + sin 2 * lá hám so'chán. Chon C. 

• Vói y = /(*) = eos*sin*. Tacó /(—*) = cos(—*).sin(—*) = —cos*sin* 

-►/(—*) = —f(x) . Suy ra hám so' y = cos*sin* lá hám só'lé. 

Cáu 18. Trong các hám so' sau, hám so' náo lá hám so' chán? 


A. y = sin2*. B. y = *cos*. 


C. y = cos*.cot*. D . y = 


tan* 


sin* 


Lcfi giái. 

• Xét hám so' y = /(*) = sin 2*. 

TXD: D = R . Do dó V* G D => -* e D. 

Ta có / (—*) = sin (—2*) = — sin 2* = -/ (*) - 

• Xét hám so' y = /(*) = * eos *. 

TXD: D = R . Do dó V* G D => -* G D. 

Ta có /(—*) = (—*).cos(—*) = -*cos* = — /(*)- 

• Xét hám so' y = /(*) = eos* cot*. 

TXD: D = M\{¿tt (£eZ)}. Do dó V*eD^-*eD. 
Ta có /(—*) = cos(—*).cot(—*) = - eos*cot* = —/(. 


/(*) lá hám so lé. 


•/(*) lá hám só'lé. 


/(*) lá hám só'lé. 





Xét hám so" y = f(x) = X 


TXD: D = 


k- (kez) 


smx 

. Do dó Vx £ D => —x £ D. 


r r ' *t \ tan ( _ *J -tanx tanx , , 

Taco /(-*) = -r-T-r =—:-= --= /(*) 

sin( — x) —smx smx 

Cáu 19. Trong các hám so" sau, hám so" náo lá hám so" chán? 

.2 . • - X 


>/(x) lá hám so" chán. Chon D. 


A. y = sinx. B. y = x sinx. 


C. y- 


cosx 


D. y = x + sinx. 


Lcfi giái. Ta kiém tra diidc A lá hám so" chán, các dáp án B, C, D lá hám so" le. 

Chon A. 

Cáu 20. Trong các hám so" sau, hám so" náo có do thi dó"i xúng qua truc tung? 
A. y = sinx eos 2x. B. y = sin 3 x. eos 


7T 

X- 

2 


C. y-. 


tanx 


D. y = cosx sin 3 x. 


tan x + 1 

Lcfi giái. Ta dé dáng kiém tra diidc A, C, D lá các hám so" le nén có do thi dói xúng 
qua góc toa dé O . 


Xét dáp án B, ta có y = /(x) = sin 3 x.cos 


7r 

x- 

2 J 


= sin 3 x. sin x = sin 4 x . Kiém tra diidc 


dáy lá hám so"chán nén có do thi dói xúng qua truc tung. Chon B. 

Cáu 21. Trong các hám so" sau, hám so" náo lá hám só" le? 

A. y = cosx + sin 2 x. B. y = sinx + cosx. 

C. y = — cosx. D. y = sinx.cos3x. 

Lcfi giái. Ta kiém tra diidc dáp án A vá C lá các hám só" chán. Dáp án B lá hám só" 
khóng chán, khóng le. Dáp án D lá hám só" le. Chon D. 

Cáu 22. Trong các hám só" sau, hám só" náo có do thi dói xúng qua góc toa dó? 

sinx + 1 ^ , 2 


A. y = cot4x. B. y = 


cosx 


C. y = tan* x. 


D. y = cotx . 


Lcfi giái. Ta kiém tra diidc dáp án A lá hám só" le nén có de thi dói xúng qua góc tea 

dó. Chon A. 

Dáp án B lá hám só" khóng chán, khóng le. Dáp án C vá D lá các hám só" chán. 

Cáu 23. Trong các hám só" sau, hám só" náo lá hám só" le? 


A. y = sin 


7T 


B. y = sin 2 x. 


C. y: 


cotx 


Lcfi giái. Viét lai dáp án A lá y = sin 


-x 

2 


cosx 

= cosx. 


D. y 


tanx 


smx 


Ta kiém tra diidc dáp án A, B vá D lá các hám só" chán. Dáp án C lá hám só" le. 

Chon C. 

Cáu 24. Trong các hám só" sau, hám só" náo lá hám só" le? 

A. y = l — sin 2 x. B. y = |cotx|.sin 2 x. 

C. y = x 2 tan2x — cotx. D. y = l + |cotx + tanx|. 























Lófi giái. Ta kiém tra diídc dáp án A, B va D lá các hám so" chán. Dáp án C lá hám so" 

le. Chon C. 

Cáu 25. Cho hám so" f(x) = sin 2.x va g(x) = tan 2 x. Chon ménh de dúng 

A. f[x) lá hám só" chán, g[x) lá hám so" le. 

B. f(x) láhámso"lé, g(x) lá hám so"chán. 

C. f(x) lá hám so"chán, g(x) lá hám só"chán. 

D. f(x) vá g[x) deu lá hám só" le. 

Lófi giái. • Xét hám só" f(x ) = sin 2x. 

TXD: D = R.Dodó V^eD^-ieD. 

Ta có / (—a:) = sin (— 2x) = — sin 2x = -f (x) - 
• Xét hám só" ¿i*) = tan 2 x. 


>/(x) lá hám só"lé. 


TXD: D: 


:\ 


— + kTi (^GZ)j-. Do dó VxúD=> — x £ D. 


Ta có g{—x) = [tan(— x)f = (— tanxf = tan 2 x = g(x) ->/(x) lá hám só"chán. 

Chon B. 


Cáu 26. Cho hai hám só" /(x) = 

sau dáy lá dúng? 

A. /(x) le vá g(x) chán. 

C. /(x) chán, g[x) le. 

Lófi giái. • Xét hám só" /(x) = 
TXD: D = 


eos 2x 
1 + sin 2 3x 


sin 


va g{x) = - 


2x\ — eos 3x 


tan x 


Ménh de náo 


B. /(x) vá g[x) chán. 
D. f(x) vá g(x) le. 


cos2x 


1 + sin 2 3x 
. Do dó \/x e D —x e D. 


Ta có /(—x) = 


• Xét hám só" g(x) = 
TXD: D = R\ 


cos(—2x) _ eos 2* 

l + sin 2 (— 3x) l + sin 2 3x 

'sin 2jt| - eos 3* 


= /(x)->/(x) lá hám só"chán. 


tan x 


Ta có g(-x) = ■ 


— + &7r (&eZ)j. Do dó Vx € D =£- — x £ D. 
|sin(—2 jc)| — eos (— 3x) |sin 2x\ — eos 3x 


► g(x) lá hám só"chán. 


2 + tan 2 (—x) 2 + tan 2 x ^ 

Váy f(x) vá g(x) chán. Chon B. 

Cáu 27. Trong các hám só" sau, hám só" náo có do thi dói xúng qua góc toa do? 


A. y = — 


1 


B. y — sin 


7r 

x + — 

4 


sin x 

Lófi giái. Viét lai dáp án B lá y = sin 


7r 

x -\— 
4 J 


C. y = V2 eos 
1 


7T 

X - 

4 


. D. y — Vsin 2x. 


Viét lai dáp án C lá y = \Í2 eos 


7T 

x - 

4 


V2 

= sinx + cosx. 


sinx + cosx . 


Kiém tra dude dáp án A lá hám só"le nén có do thi dói xúng qua góc toa dó. Chon A. 

























Ta kiém tra dude dáp án B va C lá các hám so' khóng chán, khóng le. 
Xét dáp án D. 

• Hám so' xác dinh <4- sin2x > 0 2x € [&27r;7r + &27r] <£=> x £ 


k'K\ — +k'K 
2 


^D = 


kTr:— + kn 
2 


(¡tez). 


• Chon x = — € D nhiíng — x = — — 4 D. Váy y = Vsin2x khong chán, khong le. 

4 4 

Cáu 28. Ménh de nao sau dáy lá sai? 

A. Do thi hám so' y — sin x| dó'i xúng qua go'c toa do O. 

B. Do thi hám so' y = cosx do'i xúng qua truc Oy. 

C. Do thi hám so' y = tanx| do'i xúng qua truc Oy. 

D. Do thi hám so' y = tan x do'i xúng qua go'c toa do O. 

Lcfi giái. Ta kiém tra diípc hám so' y = |sinx| lá hám so' chán nén có do thi do'i xúng 
qua truc Oy . Do dó dáp án A sai. Chon A. 

Cáu 29. Trong các hám so' sau, hám so' náo lá hám so' chán? 

+ sin(7r — 2x). B. 


A. y = 2 eos 
C. y = \Í2 sin 


7T 

x + — 
2 



7r 

+ sin 

7T 

sin 

x - 

x H 


4 y 


4 


7T 

X + — 

4 J 


-smi. 


Lcfi giái. Vié't lai dáp án A lá y = 2 eos 


D. y = Vsin* + \lcosx. 


+ sin (-7T — 2x) = — 2 sin x + sin 2x. 



7r 


7T 

sin 

x - 

4 

+ sin 

x H 

4 


= 2sin^.cos— = \¡2smx. 
4 


Vié't lai dáp án C lá y = V2 sin 


7T 

X+ — 

4 


-smx = sm^ + cosv — sm* = cosv. 


Ta kiém tra diipc dáp án A vá B lá các hám so' le. Dáp án C lá hám so'chán. Chon C. 
Xét dáp án D. 

(tez). 



sin x > 0 

7r 

• Hám só xác dinh <^> 

->D- 

k2ir ,—K&27T 


cosx > 0 

2 


7T 7T - i 

• Chon * = — eD nhrfng ^ D.Váyy = Vsin^:+Vcosx khong chán, khong le. 


Cáu 30. Trong các hám so' sau, hám so' náo lá hám so' le ? 


A. y = x 4 


eos 


7r 

x - 

3 J 


B. y = x imi +cos 


7T 

X - 

2 


C. y = 2015 + cosí: + sin 2018 x. 


Lcfi giái. Vié't lai dáp án B lá y = x 2011 + eos 


D. y = tan'"*' x + sm 

/ \ 

7r 


x-- 


= y = x 2017 +sinx. 


Ta kiém tra diidc dáp án A vá D khong chán, khóng le. Dáp án B lá hám so' le. Dáp án 
C lá hám só' chán. Chon B. 






































Van dé 3. TINH TUAN HOAN 


Cáu 31. Ménh de nao sau dáy la sai? 

A. Hám so" y = sin x tuán hoán vói chu ki 2i r. 

B. Hám so" y = eos* tuán hoán vói chu ki 27r. 

C. Hám so" y = tan * tuán hoán vói chu ki 2i r. 

D. Hám só" y = cot x tuán hoán vói chu ki n. 

Lófi giái. Chon C. Vi hám só" y = tan* tuán hoán vói chu ki 7 r. 

Cáu 32. Trong các hám só" sau dáy, hám só" náo lá hám só" tuán hoán? 


A. y = sin x 


B. y = x + sin x 


C. y = *cos*. 


D y = 


sin v 


Lcfi giái. Chon A. 

Hám só" y — x + sin x khóng tuán hoán. Thát váy: 

• Táp xác dinh D = R . 

• Giá sü / (* + T) = / (*), V* € D 

+> (* + 7’) + sin(* + 7’) = * + sin*, V* £ D 
+> 7’ + sin(v + 7’) = sin*, Mx £ D . (*) 

\T + sinj¡: = sinO = 0 

Cho x = 0 vá x = 7r, ta dildc 

' T + sin (71 + 7 1 ) = sin 7r = 0 

-»2 T + sinT + sin(7r + T) = 0 o- T = 0. Dieu náy trái vói dinh nghía lá T > 0 . 

Váy hám só" y = x + sin x khóng phái lá hám só" tuán hoán. 


Tiídng tü chúng minh chd các hám só" y = xcosx vá y = 


smi 


khóng tuán hdán. 


Cáu 33. Trdng các hám só" sau dáy, hám só" náa khóng tuán hdán? 


A. y = cos*. B. y = cos2.x. 

Lcfi giái. Chon C. 

Cáu 34. Tim chu ki T cüa hám só" y = sin 

57T 


C. y = x 2 eos* . 


5x — : 


D. y = 


1 


sin 2* 


A. T = —. 
5 


B. T : 


C. T 


D. T = —. 


9 y v 2,77 

Lcfi giái. Hám só" y = sin (ax+b) tuán hoán vói chu ki T = —¡-. 

\a\ 


Áp dung: Hám só" y = sin 5x - 

Cáu 35. Tim chu ki T cüa hám só" y = eos 
A. T = 4t r. B. T = 2t r. 


V 271 

tuán hoán vói chu ki T = —. Chon A. 

5 


—+ 2016 
2 


C. T = -2tt. 


D. T = 7T. 













27T 

Lcfi giái. Hám so" y = eos (ax + b) tuán hoán vói chu ki T = ¡-. 

\a\ 


Áp dung: Hám so" y = eos 


—+ 2016 
2 


tuán hoán vói chu ki T = 4n. Chon A. 


Cáu 36. Tim chu ki T cüa hám so" y = — — sin(l007r* + 507r) 


D. T = 200tt 2 


A. T = —. B. T = -. C. T = —. 

50 100 50 

1 2,77 1 

Lcfi giái. Hám so" y = -sin(l007rv + 507r) tuán hoán vói chu ki T = -= —. 

2 1007T 50 

Chon A. 

0 , X 

Cáu 37. Tim chu ki T cua hám so y = cos2v + sin —. 

2 


A. T = Ai t. 


B. T 


C. T = 2ir. 


D. T = 


9 y v 2ir 

Lcfi giái. Hám só" y = cos2v tuán hoán vói chu ki T¡ = = i r. 

y x v 2i r 

Hám só" y = sin— tuán hoán vói chu ki 7i = —— = Alt. 

2 1 


y X V 

Suy ra hám só" y = cos2jc + si n ~ tuán hoán vói chu ki T = 4ir. Chon A. 

Nhán xét. T lá bói chung nhó nhát cüa T¡ vá T 2 . 

Cáu 38. Tim chu ki T cüa hám só" y = eos 3x + eos 5x. 

A. T = ir. B. T = 3tt. C. T = 2t r. 


D. T = 5tt. 


9 y v 2ir 

Lcfi giái. Hám só" y = cos3v tuán hoán vói chu ki T 1 , = —. 

2ir 

Hám só" y = eos 5x tuán hoán vói chu ki T 2 = 

Suy ra hám só" y = eos3* + eos 5* tuán hoán vói chu ki T = 2tt. Chon C. 
Cáu 39. Tim chu ki T cüa hám só" y = 3 eos (2.x +1) — 2 sin 

A. T = 2ir. B. T = 4tt C. T = 6tt D. T = ir. 

9 y v 277 

Lcfi giái. Hám só" y = 3cos(2v + l) tuán hoán vói chu ki T i =^r = ^- 


——3 

2 


Hám só" y = — 2 sin 


— — 3 
2 


v 2i r 

tuán hoán vói chu ki T 2 = — = 4tt. 


Suy ra hám só" y = 3 eos (2x + l) — 2 sin 

Cáu 40. Tim chu ki T cüa hám só" y = sin 
A. T = 2tt. B. T = tt. 


tuán hoán vói chu ki T = 4n. Chon B. 


2x - 


3 J 

C. T = 3tt. 


-2 eos 


3x-~ 


D. T = 4ir. 


Lcfi giái. Hám só" y = sin 


2x H— 
3 


2tt 


tuán hoán vói chu ki T\ = — = 7 r. 

2 


















Hám so" y = 2 eos 


3*-- 


tuán hoán vói chu ki T 2 = 


2tt 


Suy ra hám so" y = sin 


2x + - 
3 


2 eos 


3*- 

4 


tuán hoán vói chu ki T = 2tt. Chon A. 


Cáu 41. Tim chu ki T cüa hám so" y = tan3-o;. 


A T = — 
3' 


B. T = -. 
3 


C. T = —, 
3 


D. T = ~. 
3 


Lófi giái. Hám so" y = tan (ax + b) tuán hoán vói chu ki T = t— . 

\a\ 


Áp dung: Hám so" y = tan37r# tuán hoán vói chu ki T = —. Chon D. 
Cáu 42. Tim chu ki T cüa hám so" y = tan3v + cot x. 

A. T = 4t r. B. T = tt. C . T = 3t r. 


D. T = —. 


Lefi giái. Hám so" y = cot (a* + b) tuán hoán vói chu ki T = . 

\a\ 

' s v . 7T 

Ap dung: Hám so y = tan 3x tuán hoán vói chu ki T¡ = —. 

Hám so" y = cotx tuán hoán vói chu ki T 2 = n. 

Suy ra hám so" y = tan 3x + cot v tuán hoán vói chu ki T = n. Chon B. 
Nhán xét. T lá bói chung nhó nhát cüa T¡ vá T 2 . 


Cáu 43. Tim chu ki T cüa hám so" y = cot—I- sin2v. 

3 


A. T = 4t r. 


B. T 


C. T = 3t r. 


D. T = —. 


Lefi giái. Hám so" y = co1: ~ tuán hoán vói chu ki T¡ = 3t t. 

Hám so" y = sin 2x tuán hoán vói chu ki T 2 = tt. 

S X V 

Suy ra hám so" y — cot — + sin2v tuán hoán vói chu ki T = 3i r. Chon C. 


Cáu 44. Tim chu ki T cüa hám so" y = sin-tan 

2 


2x+- 

4) 


A. T = 4t r. 


B. T = ■ 


C . T = 3tt. 


D. T = 2tt. 


Lüi giái. Hám so" y = sin— tuán hoán vói chu ki T¡ = Att. 


Hám so" y = — tan 


2x + - 
4 

x 


tuán hoán vói chu ki T, = ■ 


Suy ra hám so" y = sin — — tan 


2x + — 
4 


tuán hoán vói chu ki T = Att. Chon A. 


Cáu 45. Tim chu ki T cüa hám so" y = 2 eos 2 v + 2017. 

A. T = 3n. B. T = 2t r. C. T — n. 

Lüi giái. Ta có y = 2cos 2 v + 2017 = cos2v + 2018. 

Suy ra hám so" tuán hoán vói chu ki T = tt. Chon C. 


D. T = Att. 
















Cáu 46. Tim chu ki T cüa hám so' y = 2 sin 2 x + 3 eos 2 3x. 


A. T - 


B. T = 2ir. 


C.T = 3i r. 


d. r = 


IAl . m . 1-COS2* l + COSÓ* 1/ , o , 

Lcfi giai. la co y = 2.---b3.---= — (3cos6v — 2cos2v + 5). 

Hám so' y = 3 eos 6v tuán hoán vói chu ki T. = 

1 6 3 

Hám so' y = — 2 eos 2* tuán hoán vói chu ki T 2 = ir. 

Suy ra hám so' dá cho tuán hoán vói chu ki T = ir. Chon A. 

Cáu 47. Tim chu ki T cüa hám so' y = tan 3x — eos 2 2x. 


A. T = - 


B. T = -. 


C. T 


D. T = 2ir. 


o l + cos4x 1 „ . .. 

Lcfi giai. taco y = tan3* - - - = — (2tan3% — cos4v — 1). 

Hám so' y = 2 tan 3x tuán hoán vói chu ki T¡ = —. 


Hám so' y = — eos 4# tuán hoán vói chu ki T, = — = 

7 2 4 2 

Suy ra hám so' dá cho tuán hoán vói chu ki T = ir. Chon C. 

Cáu 48. Hám so' náo sau dáy có chu ki khác7r ? 

\ 

7r 

A. y = sin- 2x . B. y = eos 2 

[3 j 

C. y = tan(—2* + l). D. y = eos v sin v. 


ir 

x+ - 

4 


Lefi giái. Chon C. Vi y = tan(— 2x + \) có chu ki T = —. 


-2 


Nhán xét. Hám so' y = eos* sin* = — sin 2* có chu ky lá ir. 

Cáu 49. Hám só' náo sau dáy có chu ki khác 2ir ? 

A. y = cos 3 *. B. y = sinocos y. C. y = sin 2 (* + 2). D. y = cos 2 

Lefi giái. Hám so' y = eos 3 x = -^-(cos3* + 3cos*) có chu ki lá 2ir. 

, X X i 

Hám só y = sin —eos— = — sin* có chu ki lá 2ir. 

2 2 2 

Hám só” y = sin 2 (* + 2) = eos (2*+ 4) có chu ki lá ir. Chon C. 


Hám só' y = eos 2 


- + 1 
2 


= —+ —cos(* + 2) có chu ki lá 2ir. 
2 2 v ' 


Cáu 50. Hai hám só' náo sau dáy có chu ki khác nhau? 


A. y = cos* vá y = cot —. 

2 

X X 

C. y = sin— vá y = cos —. 

2 2 


B. y — sin v vá y = tan 2x. 


D. y = tan 2x vá y = cot 2x. 


- + 1 

12 


Lefi giái. Hai hám só' y = cosx vá y = cot — có cúng chu ki lá 2ir. 














✓ , 7T 

Hai hám só v = sin* có chu ki lá 2i r, hám so y = tan 2x có chu ki lá —. Chon B. 

2 

, X X 

Hai hám so y = sin— va y = eos — có cúng chu ki lá 4tt. 

/■ 7r 

Hai hám só y = tan2x vá y = cot2x có cúng chu ki lá —. 


Van de 4. TÍNH DC¡N DIÉU 

Cáu 51. Cho hám só" y = sin# . Ménh de náo sau dáy lá dúng? 

A. Hám só" dong bien tren khoáng 

B. Hám só" dong bien tren khoáng 

C. Hám só" dong bien tren khoáng 

D. Hám só" dong bien tren khoáng 


7T 

—;tt 

, nghich bién trén khoáng 

37r 

7r;— 

k 2 



2 


3n 

~2 

7r 

, nghich bién trén khoáng 

- 


7Í _ 7T 
2 ’ 2 


0 ;- 

2 ) 


7r _ 7T 
~2 , ~2 


nghich bien tren khoáng 
, nghich bien tren khoáng 


-f» 


7r _ 37 t 
2 ’ 2 


Lcfi giái. Ta có thé hiéu the náy "Hám só" y = sin x dong bien khi góc x thuóc góc 
phán tií thú IV vá thú I; nghich bien khi góc x thuóc góc phán tií thú II vá thú III". 

Chon D. 

" 317T 337T 


Cáu 52. Vói x € 


4 4 

A. Hám só" y = cotx nghich bien. 
C. Hám só" y = sin* dong bien. 

Lcfi giái. Ta có 
Cáu 53. Vói x G 


ménh de náo sau dáy lá dúng? 


3 17T _ 337T 


7T „ 7T 

— ’—j 


-h 877;-h 87T 

4 4 


B. Hám só" y = tan * nghich bien. 

D. Hám só" y = eos x nghich bien. 

thuóc góc phán tií thú I vá II. Chon C. 




ménh de náo sau dáy lá dúng? 


A. Cá hai hám só" y = — sin 2 x vá y = — 1 + eos 2x deu nghich bién. 

B. Cá hai hám só" y = — sin 2x vá y = — 1 + eos 2x deu dong bién. 

C. Hám só" y = — sin 2* nghich bién, hám só" y = — 1 + cos2x dong bién. 

D. Hám só" y = — sin 2x dong bién, hám só" y = — 1 + eos 2x nghich bién. 


Lofi giái. Ta có x £ 


„ 7T 

—> 2x € 

n 7T 

0;- 

0;- 

4 


2 


thuóc góc phán tií thú I. Do dó 


• y = sin 2x dong bién - >y = —sin2x nghich bién. 

• y = eos 2x nghich bién -> y = — 1 + eos 2x nghich bién. 

Chon A. 

Cáu 54. Hám só" y = sin 2.x dong bién trén khoáng náo trong các khoáng sau? 

3ir 


A. 


^ 7T 

B. 

7r 

0;- 

— J7T 

4i 


2 


C. 


tt;- 


D. 


3ír 

T' 2 ' 








































Lúi giái. Xét A. Ta có x G 


2x G 


thuoc goc phán tií thú I nén hám só" 


y = sin 2x dong bien tren khoáng náy. Chon A. 

Cáu 55. Trong các hám so" sau, hám so" náo dong bien tren khoáng 


3 6 J 


A. y = tan 
C. y — sin 


2x - 


6j 


2x + — 
6 


B. y = cot 
D. y =eos 


2v- 


6 J 


giái. Vói x € 

7r . 7r 

2x £ 

2n .n' 

-^2x + -£ 


3 ’ 6 


3 ’ 3 

6 


2 * + - 
6 

7T _ 7T 
2"’"2 


thuoc góc phán tif thú 


IV vá thú nhá"t nén hám so" y = sin 


2x + - 

6 ) 


dong bien tren khoáng 


7r _ 7r 

J’6 


.Chon C. 


Van de 5. DO THI CUA HÁM SO LÜONG GIÁC 


Cáu 56. Do thi hám so" y = eos 


7T 

X - 

2 ) 


diídc suy tú do thi (C) cüa hám so" y = eos; 


bang cách: 

A. Tinh tién (C j qua trái mót doan có do dái lá 


7T 

2 "' 

7T 


B. Tinh tien (C) qua phái mót doan có do dái lá —. 

C. Tinh tien (C) lén tren mót doan có dó dái lá 

D. Tinh tien (C j xuóng diíói mót doan có dó dái lá Á 
Lúi giái. Nhác lai ly thuyét 

Cho (C) lá do thi cüa hám so" y = f(x) vá p > 0 , ta có: 

+ Tinh tien (C) lén trén p ddn vi thi diipc do thi cüa hám so" y = f(x) +p . 

+ Tinh tién (C) xuóng diíói p ddn vi thi diidc do thi cüa hám so" y = f(x)~p . 
+ Tinh tién (C) sang trái p ddn vi thi diídc dá thi cüa hám só" y = f(x + pj. 

+ Tinh tién (C) sang phái p ddn vi thi diídc dá thi cüa hám só" y = f(x — p). 

7Í 


Váy dó thi hám só y = eos 


x — - 


diídc suy tü dó thi hám só y = cosv báng cách tinh 


tién sang phái — ddn vi. Chon B. 

Cáu 57. Do thi hám só" y = sinv diídc suy tü do thi (C) cüa hám só" y = cosv bang 
cách: 


A. Tinh tién (C) qua trái mót doan có dó dái lá 































7r 


7r 

y = sin* = eos 

-* 

= eos 

x - 

12 


2 J 


B. Tinh tién (C) qua phái mót doan có do dái lá —. 

C. Tinh tien (C) lén tren mot doan có dó dái lá 

D. Tinh tien (C) xuóng diiói mot doan có do dái lá — 

. Chon B. 

Cáu 58. Do thi hám so" y = sin* diídc suy tif do thi (C) cüa hám so" y — eos* + 1 bang 
cách: 

A. Tinh tien (C) qua trái mót doan có do dái lá — vá lén tren 1 ddn vi. 

B. Tinh tien (C) qua phái mót doan có dó dái lá vá lén trén 1 ddn vi. 

C. Tinh tién (C) qua trái mót doan có dó dái lá vá xuóng diíói 1 ddn vi. 

D. Tinh tien (C) qua phái mót deán có dó dái lá vá xuóng diíói 1 ddn vi. 



7r 


7r 

y = sin* = eos 

- X 

= eos 

x - 

[2 


2 


• Tinh tién dé thi y = eos * +1 sang phái — ddn vi ta diídc dé thi hám so" 


y = eos 


7T 

V- 

2 


+ 1 . 


• Tiép theo tinh tién dé thi y = eos 

Chon D. 


7r 

x - 

2 


1 xuóng diiói 1 ddn vi ta diídc dé thi hám 


so y = eos 


x — - 


Cáu 59. Diidng cong trong hinh diiói dáy lá dé thi cüa mót hám so" trong bón hám so" 
diídc liét ké ó bón phiidng án A, B, C, D. 



Hci hám so" dó lá hám so" náo? 

A. y = l + sin2^. B. y = cosx. C. y = — sinv. D. y = — cosv. 

Lófi giái. Ta thá'y tai x = 0 thi y = 1. Do dó loai dáp án C vá D. 


Tai x = y^ thi y = 0 . Do dó chi có dáp án B thóa mán. Chon B. 



















Cáu 60. Diídng cong trong hinh difói dáy la do thi cüa mót hám so" trong bon hám so" 
diidc liet ké ó bon phrídng án A, B, C, D. 



A. y = sin^-. B. y = cos^-. C. y = — cos-^-. 

Lbfi giái. Ta tháy: 

Tai x = O thi y = O . Do dó loai B va C. 


D. y = sin 


x' 

2 , 


Tai x = 7r thi y = — 1 . Thay váo hai dáp án con lai chí có D thóa. Chon D. 

Cáu 61. Diíóng cong trong hinh diíói dáy la do thi cüa mót hám so" trong bon hám so" 
diidc liet ké ó bén phrfdng án A, B, C, D. 



Hói hám sé" dó la hám só" nád? 


. 2x 

A. y = eos —. 

3 


. 2x 

B. y = sm —. 

3 


3x 

C. y = eos—. 

2 


3x 

D. y = sin—. 

2 


Lefi giái. Ta tháy: 

Tai x = O thi y = 1. Do dó ta loai dáp án B vá D. 


Tai x = 3tt thi y = 1. Thay váo hai dáp án A vá C thi chit có A thóa man. Chon A. 
Cáu 62. Diídng cong trong hinh diíói dáy la dó thi cüa mót hám só" trong bon hám só" 
diidc liet ké ó bon phrfdng án A, B, C, D. 














Hói hám so" dó la hám so" nao? 
A. y = sin 

C. y = V2 sin 


( 

7 r 


3n 

x - 

B. y = eos 

x-\ - 

4 


4 


7r 


7r 

x 4 — 

D. y =eos 

*- 

4 


4 


Lcfi giái. Ta tháy hám so" có GTLN bang 1 va GTNN bang -1 . Do dó loai dáp án C. 

V2 

Tai x = 0 thi y = —— . Do dó loai dáp án D. 

3 7T 9 9 

Tai v = — thi y = 1 . Thay váo hai dáp án con lai chi có A thoa man. Chon A. 

Cáu 63. Diídng cong trong hinh dub'i dáy lá do thi cüa mot hám so" trong bon hám so" 
diídc liet ké ó bon phiídng án A, B, C, D. 



Hói hám so" dó lá hám so" náo? 
A. y = sin 

C. y = V2 sin 


7r 


7r 

x - 

B. y = eos 

*- 

4 


4 


7T 

x + — 

4 


D. y = y¡2 


eos 


7T 

x+ ■ 
4 


Lefi giái. Ta tháy hám so" có GTLN bang V2 vá GTNN bang —y/2 . Do dó lai A vá B. 

37r /— . 9 9 9 

Tai x = — thi y = — V2 . Thay váo hai dáp án C vá D thi chi có D thoa mán. Chon D. 

Cáu 64. Dueing cong trong hinh dub'i dáy lá do thi cüa mot hám so" trong bon hám so" 
diídc liet ké ó bon phiidng án A, B, C, D. 



Hói hám so" dó lá hám so" náo? 

A. y = sin^. B. y = |sin*|. C. y = sin|v|. D. y = — sin*. 

Lefi giái. Ta tháy tai x = 0 thi y = 0 . Cá 4 dáp án deu thoa. 


Tai x = ^ thi y = — 1 . Do dó chí có dáp án D thoa mán. Chon D. 


V* 


























Cáu 65. Diídng cong trong hinh duói dáy la do thi cüa mót hám so" trong bon hám so" 
dude liet ké ó bon phiídng án A, B, C, D. 



Hói hám so" dó la hám so" náo? 

A. y = cosx. B. y = — cosv C. y = cos|v|. D. y = |cosv|. 

Lefi giái. Ta tháy tai x = 0 thi y = — 1. Do dó chi có dáp án B thóa man. Chon B. 

Cáu 66. Ditóng cong trong hinh duói dáy lá do thi cüa mót hám so" trong bon hám so" 
diídc liet ké ó bon phiídng án A, B, C, D. 



Hói hám só" dó lá hám so" náo? 

A. y = |sinv|. B. y = sin|v|. C. y = cos|v|. D. y = |cos*|. 

Lefi giái. Ta tháy hám só" có GTNN bang 0 . Do dó chi có A hoác D thóa mán. 

Ta tháy tai x = 0 thi y = 0 . Thay váo hai dáp án A vá D chi có duy nhát A thóa mán. 

Chon A. 

Cáu 67. Ditóng cong trong hinh diíói dáy lá dó thi cüa mót hám só" trong bon hám só" 
diídc liet ké ó bón phiídng án A, B, C, D. 



Hói hám só" dó lá hám só" nád? 

A. y = tan*. B. y = cot*. C. y = |tanx|. D. y = |cot*| 

Lefi giái. Ta tháy hám só" có GTNN bang 0 . Da dó ta loai dáp án A vá B. 








Hám so" xác dinh tai x = tt va tai x = -n thi y = 0 . Do dó chí có C thóa man. Chon C. 
Cáu 68. Diídng cong trong hinh diíói dáy la do thi cüa mót hám so" trong bón hám so" 



Hói hám so" dó lá hám so" náo? 

- 1 . 


A. y = sin 
C. y = — sin 


7T 

V- 

2 


x — - 


-1. 


B. y = 2 sin 
D . y = sin 


7r 

x - 

2 J 

7r 


-1. 


Lcfi giái. Ta tháy hám so" có GTLN bang 0 , GTNN bang —2. Do dó ta loai dán án B 


vi y = 2 sin 


7r 

x - 

2 J 


e[-2;2]. 


Tai x = 0 thi y = — 2. Thü váo các dáp án con lai chí có A thóa mán. Chon A. 

Cáu 69. Diídng cdng trong hinh diíói dáy lá dd thi cüa mót hám só" trong bó"n hám só" 
diidc liet ké ó bón phiídng án A, B, C, D. 



Hói hám só" dó lá hám só" nád? 


A. y = l + sin|v|. B. y = |sinv|. C. y = l + |cos*|. D. y = l + |sinv|. 

Lcíi giái. Ta có y = l + |cos*| > 1 vá y = l + |sin*| > 1 nén ldai C vá D. 

Ta tháy tai x = 0 thi y = 1. Thay váa hai dáp án A vá B thi chí có A thóa. Chon A. 

Cáu 70. Diídng cdng trong hinh diíói dáy lá dá thi cüa mót hám só" trong bon hám só" 
diidc liet ké ó bón phiídng án A, B, C, D. 



* A 


















Lcfi giái. Ta có y = l + |cos*| > 1 va y = l + |sin*| > 1 nén loai C va D. 

Ta tháy tai * = tt thi y = 0 . Thay váo hai dáp án A va B thi chi có B thóa. Chon B. 


Van de 6. GIÁ TRI LÓN NHAT - GIÁ TRI NHO NHAT 


Cáu 71. Tim giá tri lón nhát M va giá tri nhó nhát m cüa hám so" y = 3 sin* — 2. 
A. M = 1, m = —5. B. M = 3, m = l. 

C. M = 2, m = -2. D. M = 0, m = -2. 

Lcfi giái. Ta có —1 <sin* < 1->—3 < 3 sin* < 3-> — 5 < 3sin* — 2 < 1 

M = 1 


>—5 < y < 1- 


. Chon A. 


m = — 5 

Cáu 72. Tim tap giá tri T cüa hám so" y = 3eos2* + 5. 

A. T = [— 1;l]. B. T = [—l;ll]. C. T = [2;8], D. 7’ = [5;8]. 

Lcfi giái. Ta có — 1 < eos 2* < 1- >— 3 < 3 eos 2* < 3 - >2 < 3 eos 2* + 5 < 8 

- >2<y<8 - >T = [2;8]. Chon C. 

Cáu 73. Tim táp giá tri T cüa hám so" y = 5 — 3sin*. 

A. T = [—!;!]. B. T = [—3;3], C. T = [2;8]. 


D. T = [5; 8]. 


Lcfi giái. Ta có —1 < sin* < 1->1 > —sin* > —1-► 3 > —3sin* > —3 

->8 > 5 — 3sin* > 2->2 < y < 8-= [2;8]. Chon C. 


Cáu 74. Cho hám so" y = —2 sin 

A. y > —4, V* £ R. 

C. y > 0, V* £ R. 


* + — 
3 


2 . Ménh dé nao sau dáy la dúng? 

B. y > 4, V* £ R. 

D. y > 2, V* £ R. 


Ta có 1 < sin 

7r 

vH— 

<1 

—>2 > —2 sin 

7r 


3 , 



3 


> —2 


>4 > —2 sin 


* + — 
3 


+ 2 > 0->4 > y > 0 . Chon C. 


Cáu 75. Hám so" y = 5 + 4 sin 2* eos 2* có tát cá bao nhiéu giá tri nguyén? 

A. 3. B. 4. C. 5. D. 6. 


Lcfi giái. Ta có y = 5 + 4 sin 2* eos 2* = 5 + 2 sin 4* . 

Má — 1 < sin4* < 1->—2 < 2sin4* < 2->3< 5 + 2sin4* < 7 

- »3<y<7 — y€í > y € {3;4;5;6;7} nén y có 5 giá tri nguyén. Chon C. 

Cáu 76. Tim giá tri nhó nhát m cüa hám so" y = — V2 sin(2016* + 2017). 

A. m = — 201óV2. B. m = — V 2. C. m = — 1. D. m = — 2017V2. 

Lcfi giái. Ta có -1 < sin (2016* + 2017) < 1- >42 > -4l sin(2016* + 2017) > -42. 

Do dó giá tri nhó nhát cüa hám só" lá —42. Chon B. 































Cáu 77. Tim giá tri nhó nhát m cüa hám so" y = 


1 


A. m = 


1 


B . m = —]=. 

V2 


cos* + l 
C. m = í. 


D. m = V2. 


Lófi giái. Ta có — 1 < eos * < 1 . 
1 


Ta có 


eos x + 1 
Khi cosí: = 1 — 


nhó nhát khi va chí chi eos x lón nhát <^=> eos x = 1. 

—>y = ---- = —. Chon A. 


cos* + l 2 

Cáu 78. Goi M, m lán liídt la giá tri lón nhát va giá tri nhó nhát cüa hám so" 
y = sin* + cosí; . Tính P = M — m. 

A. P = A. B. P = 1'¡2. C. P = y¡2. 

Lcfi giái. Ta có y = sin x + eos x = \Í2 sin 


D. P — 2. 


7 r 

* + — 

4 


Má — 1 < sin 

ÍM = V2 


7 r 

* + — 

4 


7 r 

* + — 
4 


< 1->—V2 < >/2 sin 

P = M — m = 2-j2. Chon B. 


< V2 


[ot = —V2 

Cáu 79. Táp giá tri T cüa hám so" y = sin2017* — cos2017*. 

A. T = [—2;2], B. T = [-4034;4034]. C. T = [-V2;V 2 ]. D. T = [0;V 2 ]. 

Lcfi giái. Ta có y = sin2017* — eos2017* = V2 sin 


2017* — — 
4 


Má — 1 < sin 

2017* — — 

<1 

—> — V2 < V2 sin 

2017*-- 


4 



4 J 


< V2 

4 J 

--v/2 < y <\Í2 -»r = [-V2;V2], Chon C. 

\ 

Cáu 80. Hám so" y = sin * + — — sin* có tát cá bao nhiéu giá tri nguyén? 

A. 1. B. 2. C. 3. D. 4 

Lcfi giái. Áp dung cóng thúc sin a — sin b = 2 eos sin ~— >ta có 

7T I 7Í 

sin 


7T 

-sin* = 2 eos 

7T 

. 7T 

7T 

*H— 

*H— 

sm— = eos 

*H— 

3 


6 

6 

6 


Ta có -1 < eos 


7T 

* + — 

6 


<1->-l < y < 1 yEZ > y € {—l;0;l}. Chon C. 


Cáu 81. Hám so" y = sin 4 x — eos 4 x dat giá tri nhó nhát tai x = x 0 . Ménh de nao sau 
dáy lá dúng? 

A. x 0 = k2n, tsZ. B. x 0 = kn, k£Z. 


C. x 0 = 7T + k2n, k£Z. 


D. x 0 = — + kn, k&Z. 


Lefi giái. Ta có y = sin 4 x — eos 4 x = (sin 2 x + eos 2 x ) (sin 2 x — eos 2 x) = — eos 2x. 


Má 1 < eos 2* < 1- 


> —1 > —cos2* > 1- 


Do dó giá tri nhó nhát cüa hám so" lá — 1. 


l>y >1. 









































Dang thúc xáy ra <í=> eos2* = 1 ^ 2x = kln x =kir (keZ). Chon B. 

Cáu 82. Tim giá tri lón nhát M va giá tri nhó nhát m cüa hám so" y = 1 — 2|cos3*|. 

A. M = 3, m = —\. B. M = l, m = -\. 

C. M = 2, m = -2. D. M = 0, m = -2. 

Lófi giái. Ta có —1 < cos3^ < 1->0 < |cos3v| < 1->0 > —2|cos3v| > -2 


>1 > 1 — 2 |cos 3 jc| > — 1->1 > y > — 1- 


M= 1 


Chon B. 


| m = — 1 

Cáu 83. Tim giá tri lón nhát M cüa hám só" y = 4 sin 2 v + sin 


2x + - 

4 


A. M = \¡2. B. M = V2—1 . C. M = V2+1. D. M = yÍ2+2. 

, f1 — eos 2*' 


Lúi giái. Ta có y = 4 sin 2 x + \Í2 sin 
= sin2v —cos2v + 2 = \Í2 sin 


2x~- 

4 


2x + - 
4 


- 2 . 


sin 2* + eos 2* 


Má — 1 < sin 

2x — — 

<1 

— > — V2 + 2 < \¡2 sin 

2x — — 


4, 



4 


2< V2+2. 


Váy giá tri lón nhát cüa hám só" lá 2 + y¡2. Chon D. 

Cáu 84. Tim táp giá tri T cüa hám so" y = sin 6 x + eos 6 x. 


A. T = [0; 2]. 


B. T 




C. T 




D. T = 


Lüi giái. Ta có y = sin 6 x + eos 6 x = (sin 2 x + eos 2 x ) - 3 sin 2 x eos 2 * (sin 2 x + eos 2 x 


eos 4*. 


l-3sin‘ xcos x = 1-sin 2x = 1 


3 . 2 . . 3 1 —cos4v 5 . 3 


4 4 2 8 8 

15 3 1 

Má —1 <cos4v< 1-> — < — + — cos4* < 1- ►—<y<l. Chon C. 

4 _ 8 8 “ 4“ 

Cáu 85. Cho hám so" y = eos 4 x + sin 4 x . Menh de nao sau dáy lá dúng? 
A. y < 2, \/x £ R. B. y < 1, \/x £ R. 


V2 


C. y < V2, \/x e R. D. y < \/x €' 

1 . 


Lcfi giái. Ta có y = eos 4 x + sin 4 x = (sin 2 x + eos 2 xj — 2sin 2 veos 2 x = 1 — — sin 2 2x 

, 1 1 —cos4v 3 1 

= 1-.-= — + — eos 4*. 

2 2 4 4 


Má —1 < eos 4* < 1- 


>—<— + — eos 4x < 1->— < y < 1. Chon B. 

2~ 4 4 “ 2~ 


Cáu 86. Hám so" y = l + 2cos 2 x dat giá tri nhó nhát tai x = x 0 . Ménh de nao sau dáy 
lá dúng? 

A. x 0 =n + k2n, k £Z. 


C. x n = k2i r, k£Z. 


B. x 0 = — + h r, k£Z. 
D. x 0 = kit, k£Z. 


Lefi giái. Ta có —1 < cosí: < 1->0 < eos 2 x < 1->1 < l + 2cos 2 x < 3. 

Do dó giá tri nhó nhát cüa hám so" bang 1. 


























Dáu " =" xáy ra «+ eos* = 0 * = — + kir. Chon B. 

Cáu 87. Tim giá tri lón nhát M va nhó nhát m cüa hám so" y = sin 2 * + 2 eos 2 x. 

A. M = 3, m = 0. B. M = 2, m = 0. C. M = 2, m=l. D. M = 3, m = í. 
Lefi giái. Ta có y = sin 2 x + 2 eos 2 x = (sin 2 x + cos 2 *) + cos 2 x = 1 + cos 2 x 


Do —1 < eos* < 1- 


>0 < eos * < 1- 


• 1 < 1 + cos 2 x <2 


M = 2 
m = 1 


Chon C. 


Cáu 88. Tim giá tri lón nhát M cüa hám só" y = 


A. M = —. 

2 

Lüi giái. Ta có y 


B. M = —. 
3 


1 + tan 2 * 
C. M = 1. 


D. M = 2. 


1 + tan" * 


: 2 eos * . 


eos * 

~ 2 -- ^ + M = 2. Chon D. 


Do 0<eos 2 *< 1->0<y<2- 

Cáu 89. Goi M, m lán lu'Ot lá giá tri lón nhát vá giá tri nhó nhát cüa hám so" 
y = 8 sin 2 x + 3 eos 2x . Tính P = 2M — m 2 . 

A. P = l. B. P = 2. C. P = 112. D. P = 130. 

Lüi giái. Ta có y = 8 sin 2 * + 3 eos 2x = 8 sin 2 * + 3(l — 2 sin 2 *) = 2 sin 2 * + 3. 


Má —l<sin*<l->0<sin 2 v<l 

M = 5 


>3 < y < 5- 


m = 3 


-> 3 < 2 sin 2 * + 3 < 5 
P = 2M — m 2 =\. Chon A. 


Cáu 90. Tim giá tri nhó nhát m cüa hám só" y = 2 sin 2 * + V3 sin2* . 

A. m = 2 — y¡3. B. m = — 1. C. m = l. D. m = —J 3. 

Lüi giái. Ta có y = 2 sin 2 * +V3 sin2* = 1 — eos 2x + V¡3 sin 2x 


V3 sin 2x — eos 2x +1 = 2 


V3 . . 1 . 

— sm2*-eos 2* 

2 2 


+ 1 


= 2 


• r\ 7T . 7T 

sin 2x eos-sin — eos 2x 

6 6 


1 = 2 sin 


2x — — 
6 


1 . 

<3->- 

Do dó giá tri nhó nhát cüa hám só" lá — 1. Chon B. 

Cáu 91. Tim táp giá tri T cüa hám só" y = 12sin* — 5eos*. 


Má — 1 < sin 

2*-- 

<1 

—y — 1 < 1 + 2 sin 

2*-- 


6 



6 


-l<y <3. 


A. T 


-i;i]- 


B. T 


-7;7], 


C. r = [-13;13]. D. T = [— 17;17]. 


Lüi giái. Ta có y = 12sin* — 5cos* = 13 


í 12 . 5 

— sin*-eos* 

13 13 


12 5 

Dát — = cosa - * — = sina . Khi dó y = 13 (sin* eos a — sin a eos*) = 13 sin (* — a) 

' 13 13 v \ ) 

->—13 < y < 13- *T = [—13; 13]. Chon C. 

Cáu 92. Tim giá tri lón nhát M cüa hám só" y = 4 sin2* —3eos 2*. 

A. M = 3. B. M = 1. C. M = 5. D. M = 4. 





























Lcfi giái. Ta có y = 4 sin 2* — 3 eos 2x = 5 


4 . . 3 o 

-sinzjc-eos 2x 

5 5 


Dát — = cosa — 
' 5 

->-5 < y < 5 


>- = sina . Khi d ó y = 5 (eos a sin 2* — sin a eos 2x) = 5sin(2* —a) 

—>M = 5. Chon C. 


Cáu 93. Goi M, m lán liídt la giá tri lón nhát va giá tri nhó nhát cüa hám so' 
y = sin 2 x — 4sin* + 5. Tính P = M — 2m 2 . 

A. P = í. B. P = l. C. P = 8. D. P = 2. 

Lcfi giái. Ta có y = sin 2 x — 4sin* + 5 = (sin* — 2) 2 +1. 

Do — l<sin*<l->—3 < sin* —2 < —1->1 < (sin* —2) 2 <9 


>2 < (sin* —2) 2 +1 < 10- 


M = 10 


P = M — 2 m 2 = 2. Chon D. 


| m = 2 

Cáu 94. Hám so' y = eos 2 * — eos* có tá't cá bao nhiéu giá tri nguyén? 

A. 1. B. 2. C. 3. D. 4. 


Lcfi giái. Ta có y = eos 2 * — eos * = 


1 

eos* — 
2 


Má —1 < eos* < 1- 


3 1 1 

— < eos* — < — 
2 ~ 2 ~ 2 


4' 

> 0 < 


eos* 


<- 


1 

y -< 

4 “ 


1 

eos* — 

2 J 


— — < 2 - 

4 “ 


y--<y <2 

4~ 




>y^{ 0; 1;2} nén có 3 giá tri thóa 


man. Chon C. 

Cáu 95. Hám so' y = eos 2 *+ 2sin*+ 2 dat giá tri nhó nhá't tai * 0 . Ménh de náo sau 
dáy lá dúng? 

A. * n = — + k2ir, k € Z. B. *„ = — — + k2it, ieZ. 

2 2 

C. * 0 =7r + k2TT, k£Z. D. * 0 = k2Tr, teZ. 

Lcfi giái. Ta có y = eos 2 * + 2sin* + 2 = 1 —sin 2 * + 2sin* + 2 


- sin 2 * + 2 sin * + 3 : 


sin * 


l ) 2 


Má —l<sin*<l->—2<sin* —1<0 ->0<(sin* — l) <4 

->0 > — (sin* —l) 2 > —4- y4 > — (sin* — l) 2 + 4 > 0 . 

Suy ra giá tri nhó nhá't cüa hám so bang 0 . 

Dáu " =" xáy ra ^ sin* = — 1 ^ * = —^ + ^27 t (k e Z). Chon B. 

Cáu 96. Tim giá tri lón nhá't M vá nhá't m cüa hám só' y = sin 4 * — 2 eos 2 * +1 
A. M = 2, m = —2. B. M = 1, m = 0. 

C. M = 4, m = —1. D. M = 2, m = —\. 

Lcfi giái. Ta có y = sin 4 * — 2cos 2 * + 1 = sin 4 * — 2(l — sin 2 *) + l = (sin 2 * + l) -2. 

Do 0 < sin 2 * < 1- 


1 < sin * +1 — 2 < 2 


1 < sin 2 *+ 1 < 2->1 < (sin 2 * + l) <4 

M = 2 


m : 


-1 


Chon D. 






















Cáu 97. Tim giá tri nhó nhát m cüa hám so" y = 4 sin 4 x — eos 4x . 

A. m = — 3. B. m = — 1. C. m = 3. D. m = —5. 


Lófi giái. Ta có y = 4 sin 4 x — eos 4x = 4. 


1 — eos 2* 


2 eos 2 2x — 1 


= — eos 2 2x -2eos2*+ 2 = -(cos2x + l) 2 + 3 < 3. 

Má -1 < cos2* < 1- >0 < cos2jc + 1 < 2- >0 < (cos2* + l) 2 < 4 

-► —1 < — (cos2* + l) 2 +3 < 3- >m = — 1. Chon B. 

Cáu 98. Tim giá tri lón nhát M va giá tri nhó nhát m cüa hám so" y = V7 —3cos 2 
A. M = VÍÓ, m = 2. B. M = V7, m = 2. 

C. M = VÍÓ , m = V7. D. M = 0, m = 1. 

Lefi giái. Ta có — 1 < eos x < 1-> 0 < eos 2 x < 1 

-> 4 < 7 — 3 eos 2 x <1 -> 2 < V7—' 3 eos 2 v<V7. Chon B. 


Cáu 99. So" gid có ánh sáng mát trói cüa mót thánh phó" A trong ngáy thú t cüa nám 

7r 


2017 diíOc cho boi mót hám só y = 4 sin 


-(í —60) 

178 v ' 


10 vói f eZ va 0<í< 365 . Váo 


ngáy nao trong nám thi thánh phó" A có nhiéu gid có ánh sáng mát trdi nhát? 
A. 28 tháng 5. B. 29 tháng 5. C. 30 tháng 5. D. 31 tháng 5. 


Lófi giái. Vi sin 


178 


(í — 60) 


< 1 - 


► y = 4 sin 


178 


(í —60) 


10 < 14. 


Ngáy có ánh sáng mát trdi nhiéu nhát y = 14 <^> sin 


— (t - 60) = - + k2-n & t = 149 + 356L 
178 v ; 2 


—(r- 60 ) 

178 v ; 


= 1 


Do 0 < t < 365 


149 54 

>0< 149 + 356^ <365 44- <k< -— 

356 “ 89 


>k = Q. 


Vói k = 0- >t = 149 rdi váo ngáy 29 tháng 5 (vi ta da biét tháng 1 vá 3 có 31 ngáy, 

tháng 4 có 30 ngáy, riéng dó"i vói nám 2017 thi khóng phái nám nhuán nén tháng 2 có 
28 ngáy hoác diia váo dü kién 0 < t < 365 thi ta biét nám náy tháng 2 chí có 28 ngáy). 

Chon B. 


Cáu 100. Hang ngáy mete ncfóc cüa con kénh lén xuóng theo thüy triéu. Dó sáu h 
(mét) cüa mete neíóc trong kénh defdc tính tai thdi diém t (gid) trong mót ngáy bói 

7 Tt 7r 


cóng thúc h = 3 eos 

8 4 J 

A. t = 13 (gid). B. í = 14 (gid). 


12. Mete neíóc cüa kénh caa nhát khi: 

C. í = 15 (gid). D. í = 16 (gid). 


Lófi giái. Mete ncfóc cüa kénh caa nhát khi h lón nhát 

7 Tt 7T 
44 COS-1- 

8 4 

Lán lcfdt thay các dáp án, ta defdc dáp án B thóa man. Chon B. 


7 rt 7r 

144-1— = k2i: vói 0 <t<24 vá k € Z. 

8 4 


























PHÜCÍNG TRINH LÜ0NG GIÁC Cd BAN 


O Bái 02 


1) Phiídng trinh sin* = a 

Tritáng hcfp \a\ > 1- * phiídng trinh vo nghiém, vi — 1 < sin* < 1 vói moi * . 

Tritáng hcfp \a\ < 1-> phiídng trinh có nghiém, cu thé: 


a e 


0;±-;±—;±—;±U. Khi dó 
2 2 2 


sm* = a smi = sin a <^> 


* = a + k2i r 


¿ez. 


0;± —;±^-;±^-;±l[. Khi dó sin x = a<¡=> 
2 2 2 


X = 7T — a +&27T 

* = arcsina + ^27r 


x = i t — arcsin a + k2it 


,k£Z. 


2) Phiídng trinh eos x = a 

Tritáng hcfp \a\ > 1- * phiídng trinh vó nghiém, vi — 1 < eos* < 1 vói mni * . 

Tritáng hcfp U < 1- * phiídng trinh có nghiém, cu thé: 


a e 


0;±-;±—;±—;±U . Khi dó 
2 2 2 


eos* = a<3> eos* = cosa 


* = a + k2i t 


k£Z 


„ . 1 . V2 \¡3 , T „ . ., 

0;± —;± — ;± — ;±lf.Khidn eos* = a<t» 


2 2 2 

3) Phiídng trinh tan* = a 

Dieu kién: x^-^ + kn (^eZ). 


* = — a + &27T 

* = are cosa + £27r 


* = —are cosa+ ^27r 


, k£Z. 


• a £ 


• a ( 


0;±—j=;±l;±V3 i. Khi dó tan* = a <t=> tan* = tana * = a + kn, k £ Z . 

V3 J 

0;±—j=;±l;±V3 |. Khi dó tan* = a <t=> * = arctana + &7r, k £ Z . 

V3 J 


4) Phiídng trinh cot* = a 

Dieu kién: * ^ 7r + h r (k£Z). 


• a £ 


• a 1 


0;±—t=;± 1;±V3 |. Khi dó cot* = a <t=> cot* = cota <t=> * = a + &7r, k £ Z . 
V3 J 

: 1; i a/ 3 i. Khi dó cot* = a o- * = arccota + &7r, k £ Z . 

V3 



CÁU HÓI TRÁC NGHIÉM 


Cáu 1. Giái phiidng trinh sin 

A. x = h r (k € Z). 


2X 7T 

1 7 


C. x = -^+kiT (¿ez). 
Lcfi giái. Phiidng trinh sin 


2x 7r 

1 7 


0. 


B. * = y + ^ (íez). 

D. * = - (tez). 

0» —-=h 
3 3 


4^2*=^ + ^^* = - + — (íez). ChonD. 

3 3 2 2 y ' ' 

73 

Cáu 2. Se" nghiém cüa phiidng trinh sin (2* — 40°) = vói —180° <*<180° la? 


A. 2. 


B. 4. 


C. 6. 


D. 7. 


V3 


Lcfi giái. Phiidng trinh sin (2* — 40°) = sin(2v — 40°) = sin 60° 


«=> 


18 “ “18 




2x = 100° + £360° 
2* = 160°+ ¿360° 


2* — 40° = 60° + £360° 

2x — 40° = 180° — 60° + £360° 

• Xét nghiém x = 50° +M80°. Vi —180° < x < 180° 
& = —1 —> x = —130° 
k = 0 -> x = 50° 

• Xét nghiem x = 80° + £180°. Vi —180° < x < 180° 


«=> 


x = 50° +£180° 
x = 80° + M80° 

->—180° < 50° + M80° < 180° 


180° <80° + M80° <180° 


9 “ “9 


& = -l->x = -100° 
k = 0 -»x = 80° 


Váy có tát cá 4 nghiem thóa man bái toán. Chon B. 

Cách 2 (CASIO). Ta có -180° < x < 180°->-360° < 2x < 360°. 

Chuyén máy ve che do DEG, dúng chúc náng TABLE nháp hám 
R 

f(X) = sin(2V — 40)—— vói các thiet láp Start = -360, End = 360, Step = 40. Quan 
sát báng giá trí cüa f(X) ta suy ra phiidng trinh da cha có 4 nghiem. 


Cáu 3. Se" vi trí biéu dién các nghiem cüa phiidng trinh sin 


2x + - 
3 


= — tren diidng 


tren liidng giác lá? 

A. 1. B. 2. 

Lcfi giái. 


Phiidng trinh sin 


2x + — 
3 


. 7T 

= sin — <g> 

6 


C. 4. 


2 x + - = - + k2i t 

3 6 

2x+— = ir — — + k2n 
3 6 




D. 6. 


/I t 

X= - \~k-K 

12 

7r , 

x = —h k-K 

4 


(¡tez). 


Biéu dién nghiém x = — — + &7r trén diidng tren liidng giác ta dude 2 vi trí (hinh 1). 






















Biéu dién nghiém x - 


7 r v v . 

—h kir tren diídng trón liídng giác ta diídc 2 vi trí (hinh 2). 
4 



Váy có tát cá 4 vi trí biéu dién các nghiém các nghiém cüa phitdng trinh. Chon C. 

2tt 


Cách trác nghiém. Ta dita vé dang x = a + k- 


so vi trí biéu dién trén diídng 


trón liídng giác lá n . 

7T , 7T 1 2lT 

• Xet x = - \-kir x = - \-k - 

12 12 2 

__, J 7T . 7T . 2tT 

• Xet x = — \-kir ^ x = — Yk -> 

4 4 2 


-i có 2 vi trí biéu dién. 

có 2 vi trí biéu dién. 


Nhán xét. Cách trác nghiém tuy nhanh nhiing can thán các vi trí có thé trúng nhau. 
Cáu 4. Vói nhüng giá tri nác cüa x thi giá tri cüa các hám se' y = sin3* vá y = sin* 
bang nhau? 


A. 


* = k2ir 

ti , 9 {keZ). 
x = — \-k2i r 

4 


C. x = kj(k£Z). 


B. 


x = kir 

7T 7T (k G Z). 

* =- \~k — 

4 2 


D. * = ¿|(¿gZ). 


Lcfi giái. Xét phiídng trinh hnánh de giae diém: sin3* = sin* 



3* = x + k2ir 

x = kir 



7 T Ti (k G Z). Chon B. 


3x = ir — x + k2ir 

*=-+*- v ' 



4 2 


Cáu 5. Gdi x 0 lá nghiém diídng nhe nhát cüa phiídng trinh 


náe sau dáy lá dúng? 

7T 


A. *Q G 


0 ;- 


B. * 0 G 


7T _ 7T 

4 '~2 


C. * n G 


7T 37T 

2’T 


2eos2* 
1 — sin 2* 


D. Xg G 


0. Ménh de 


37T 




Lcfi giái. Dieu kién: 1 — sin 2* ^ 0 <í=> sin 2* ^ 1. 


Phiídng trinh 2cos2x = 0 ^ eos 2* = 0 - sfa2 2 * +C0S|2 2jc=1 


1 — sin 2* 


sin 2* = l(loai) 

sin 2* = — l(thóa man) 


sin2* = — 1 <í=b 2* = — — + k2ir x = - \-kir (ígZ). 

2 4 


Cho- \-kir>Q - >k> — . 

4 4 

























9 ^ ^. 37T 

Do dó nghiém diídng nhó nhát úng vói k = 1 —> x = — G 

4 

37r 

T ; 1 

. Chon D 


Cáu 6. Hói trén doan [—2017;2017], phiidng trinh (sinv + l) 

sinv —V2 

= 0 có tát cá 


bao nhiéu nghiém? 

A. 4034. B. 4035. 

ísin* = — 1 

Lcfi giái. Phiídng trinh G=> 


C. 641. 


D. 642. 

7r 


r sinx = — 1 x = -b&27r(&eZ). 

sin x = v2 (vo nghiem) 2 


-2017 + - 2017 + - 

Theo giá thiét —2017 < — — + k2ir < 2017 <t=>-— <k< -— 

“ 2 2k ~ ~ 2i r 


xap xi 


-320,765 <k< 321,265- 


4eZ 


> & £ {—320;—319;...;321}. 


Váy có tát cá 642 giá tri nguyén cüa k tiídng úng vói có 642 nghiém thóa man yéu 
cáu bái toán. Chon D. 

Cáu 7. Tong nghiém ám lón nhát va nghiém diídng nhó nhát cüa phiídng trinh 


sin 


3x- 


V3 


bang: 


A. —. 

9 

B. - 

7 r 

6 ’ 

C. 

7T 

6 ' 

D. 

9 

Lcfi giái. Ta có sin 

3x-~ 

V3 . 

= — sin 

^ 1 

1 

* 

en 

. 7 r 

= sin- 

3* —- = - + £2tt 

4 3 

4 

2 

4 

3 

3jC — — = 7T — — £27T 

4 3 




3x = — + k2n 
12 

3x = ^-^-+k2K 
12 




l'K kl-K 


36 


v = ■ 


117T k2ll 
~36 3~ 


(ígz). 


THl. Vói x = 


TH2. Vói x = 


l'K 

k2ir cho 

36 + 

3 

Ü7T 

£2tt Ch0 

36 4 

3 


n , 7 , l’K 

x > 0 <í=> k> -=>■ k m = 0 —* x = — 

24 min 36 


x <0^ k< 


-— => k — — 1 - 

^rnax 

17tt 

~ ” 36 

11 


1 l'K 

24 

’ ^ == 

36 

11 

24 

^ ^max = ^ 1 

137T 

__ 36" 


s . s 1 3tt . 9 

So sánh bón nghiém ta diídc nghiém ám lón nhát lá x = -va nghiém diídng nho 

36 

nhát lá x = —. Khi dó tong hai nghiém náy bang — + — = — — .Chon B. 

36 36 36 6 

V3 

Cáu 8. Goi x 0 lá nghiém ám lón nhát cüa phiídng trinh eos (5x — 45°) = — . Ménh de 


nao sau dáy lá dúng? 
A. x n £ (-30°:0 o ). 


B. x 0 £ (—45°;—30°). 


C. * 0 e (—60°;—45° 


D. x 0 £ (—90°;—60 o 























5x — 45° = 30° + £360° 


Lófi giái. Ta có cos(5v —45°) = — eos(5* — 45°) = eos30° t=> 


5x — 45° = — 30° + £360° 




5x = 75° +£360° 
5x = 15° +£360° 




* = 15°+/fe72° . 

(k G Z). 

* = 3°+/fe72° V 7 


TH1. Vói jc = 1 5 o +k!2 a < 0 <G> & < — —=> k m¡a = — l—>x = — 57°. 

2^ max 

TH2. Vói * = 3°+/fe72° <0^k< —- => /fe max = -1 => x = -69°. 

2^ max 

So sánh hai nghiém ta dude nghiém ám lón nhát cüa phudng trinh lá x — — 57°. 

Chon C. 


Cáu 9. Hói tren doan 
A. 2 . B. 3 . 


7T ] 13 

— — ;27r , phiídng trinh eos* = — có bao nhiéu nghiém? 


C. 4. 


D. 5. 


13 13 

Lofi giái. Phitdng trinh eos x = — <=> x = ± árceos — + &2-7T (& G Z). 


13 v 7T 

• Vói x = árceos-b&27r.Vi x G- ;27r 

14 2 


-^—0,3105 < & < 0,9394 t€Z -^ k = 0- 


> — — < árceos — + &2-7T < 27r 
2 “ 14 


>x = árceos- 


13 

14 


^. 13 v 7 r 

• Vói x = —árceos-b£27r. Vi x G- :2^ r 

14 2 


► -0,1894 < k < 1,0605 ^ £Z —> ^ G {0; 1}- 


> —— < —árceos —+ &2-7T < 2n 
2~ 14 


>X G 


Váy có tát cá 3 nghiém thóa man. Chon B. 


13 13 , ui 

- árceos —; - árceos-1- k2n 

14 14 


13 


Cách 2 (CASIO). Dúng chúc náng TABLE nháp hám f(X) = eos V — — vói các thiét 

láp Start = — y, End = 2-7T, Step = y . Ta tháy f(X) doi dáu 3 lán nén có 3 nghiém. 
Cách 3. Dúng diídng trón lúdng giác 



V V . y 7T y . , 

Ve diídng trón liídng giác va biéu dién cung tú —y dén 2tx . Tiép theo ta ke diídng 

13 13 

tháng x = — . Nhin hinh vé ta tháy diídng tháng x = — cát cung liídng giác vüa vé 

14 14 

tai 3 diém. 
























Cáu 10. Goi X la táp nghiém cüa phiídng trinh eos 


'15° 


sau dáy la dúng? 

A. 290° G X. B. 20° G X. 


Lefi giái. Ta có eos 


- + 15° 

u 


= smi«- eos 


C. 220° G X. 

— + 15° = cos(90°-* 

U J v 


= sin x. Ménh dé nao 


D. 240° G X. 




- + 15° = 90° -* + £360° 


15° = - 90°-* +¿360' 




x = 50° +&240° 
x = 210 —£720° 


(ígz). 


Nhán thay 290° G X (do úng vói k = \ cüa nghiém x = 50° + &240 1 ’). Chon A. 
Cáu 11. Tính tong T các nghiém cüa phtfdng trinh sin2* — eos* = 0 tren [0;27 t]. 


A.T = 3n. B.T = —. C. T = 2tt. D. T = tt. 

2 

Lefi giái. Ta có sin 2* — eos* = 0 <t=> sin 2* = eos* <$■ sin 2x = sin 

7 r k2n 


7r 

- x 

2 




2x = -* + &27r 

2 


2x - 


7T 




- k2n 


6 3 

7T 

x = —h k2ix 
2 


Vi x G [0;27r], suy ra 


_ . 7T k2n . 

0 < —I-< 2 7r 

“6 3 “ 

0 < — + &2-7T < 27T 
~ 2 


<í=> 


~<*<^U*e{0; 1; 2} 

4 - - 4 1 1 


7T 57T 3tT 7T 

Tü dó suy ra các nghiém cüa phrfdng trinh trén doan [0;27t] lá —;—; — ; — 

6 6 2 2 

Chon A. 

Cáu 12. Trén khoáng 

A. 3 . B. 4. 


T = 3tt. 


-;2 tt 

, phiídng trinh eos 

— — 2* 

[2 


16 


C. 5. 


= sin* có bao nhiéu nghiém? 

D. 2. 


Lefi giái. Ta có eos 

-~2x 

— sin a: eos 

-~2x 

= eos 

7r 

- X 


6 


16 


2 




— — 2* = — — x + k2n 
6 2 


~2X: 

6 




Vi x G 


l'- 2n 


7T 

- X 

2 


suy ra 


- k2ir 


x =- k2i: 

3 

27r k2n 


(ígz). 


— < — — — k2ir < 27r 

2 3 

7T 27r k2'K . 

— <-<27r 

2 9 3 


o 


6 ~ 12 

3 “ 12 


>k = -l 
► * = {-2;-l} 


Váy phiídng trinh da cho có 3 nghiém trén khoáng 


-;2t r 


Chon A. 











































Cáu 13. Tong các nghiém cüa phiidng trinh tan(2* —15°) = 1 tren khoáng (—90°;90°' 


bang: 

A. 0 o . B. -30°. C. 30°. D. -60°. 

Lcfi giái. Ta có tan(2*-15°) = 1 2*-15° = 45° + M80° x = 30° +¿90° (k€Z). 


Do x £ (—90°; 90°' 


>—90° < 30° +¿90° < 90° — < k < - 


k = — l—>x = —60° 
k = 0 x = 30° 


>—60° +30° = —30°. ChonB. 


Cáu 14. Giái phiidng trinh cot (3* — l) = —\Í3. 


A. x = -+—+k- (íez). 
3 18 3 v ' 

C. x =—+k- (íez). 

18 3 


B. x = -+—+k- (*ez). 
3 18 3 v ’ 

D. x = — — ~ + ki r (k£Z). 

3 6 v 7 


Lcfi giái. Ta có cot (3* — 1) = — V3 cot (3* — l) = cot 


3x — 1 = — — + kir <¡=> x = — — — + k— (k€Z)—- 1 > x = — + —. Chon A. 

6 3 18 3 v 7 3 18 


Cáu 15. Vói nhüng giá tri nád cüa x thi giá tri cüa các hám so" y = tan 


- — x 


va 


y = tan 2x báng nhau? 

A. x = ^ + k^ (tez). 
C. x — ~~t kix (tez). 


Lcfi giái. Dieu kién: 


B. x = - + k- (tez). 
12 3 v 7 


y-. 7T , 7T 

D. x = - + k— 

12 3 


3m+ 1 

k -; k, m € £ 



7r 

*=0 

eos 

- X 


U 


eos 2* 5* 0 



ir 


x - mir 

4 ir ir 

—I -m — , 
ir ir 4 2 

x ^ —Ym — 

4 2 


Xét phiidng trinh hdánh dó giad diém: tan 2x = tan 


ir 

- x 

4 


2x = — — x + kir x = — + k— (teZ). 

4 12 3 v 7 

Doi chieu dieu kién, ta can có — + k— ^ — + m— ^ m + ^ [k, m£ Z). 

12 3 4 2 2 v 7 


Váy phiidng trinh có nghiém x 


ir , ir 

- + k- 
12 3 


3»i + l 


37T 


; k,m£ Z 


Chon D. 


Cáu 16. So" nghiém cüa phiidng trinh tan * — tan — trén khoáng 




la? 


A. 1 


B. 2. 


C. 3. 


D. 4. 


3tt 3tt 

Lcfi giái. Ta có tan* = tan —<=>x = - Ykir (teZ). 

11 11 v 7 


Do * € 


7T 


27T 


— < — + < 2 7t — 

4 \\ xap H 


-0,027 <k < 1,72- 


>k £ {0; 1}. Chon B. 































Lcfi giái. Ta có tan5* —tan* = O <tí> tan5* = tan* 5* = * + &7r * = — (&eZ). 


Vi x € [0¡7r), suy ra O < <n <t=> O <k <4 —* 

Suy ra các nghiém cüa phitdng trinh tren [0;7r) lá 

Suy ra 0 + — + — + — = —. Chon B. 

4 2 4 2 

Cáu 18. Giái phrfdng trinh tan 3*. cot 2* = 1. 


k = {0; 1; 2; 3} . 


7T _ 7T _ 37T 

’4’2’T 


A. x = k- (tez). 
C. x = kn [k € Z). 


B. x = -^+k- (¿ez). 

D. Vó nghiém. 



eos3* ^ 0 

7r , 7r 

x ^ — yk — 

Lcfi giái. Dieu kién: 

6 3 (¿gZ). 

sin 2* i* 0 

,7r 

* =*= £ — 

2 


Phiidng trinh <=> tan 3* 


1 


cot 2* 


tan 3x = tan 2x <=> 3* = 2x + kir <=> * = kit (¿gZ). 


Cáu 19. Cho tan 

7T 

*H— 

— 1 = 0. Tính sin 

2x~ — 


2 ; 


6 


Dói chiéu diéu kién, ta tháy nghiém x = kn khóng thoa man x^k — , 
Váy phucing trinh da cho vó nghiém. Chon D. 


V3 
2 ' 

1 

2 ' 



« 7T 

1 

« 7T 

sin 

2 *- 

= — B. sin 

2 *- 


6 

2 

6 

sin 

2 *-- 

V3 „ . 

=-. D. sin 

2 *-- 


6 , 

2 

6 


Lcfi giái. Phiidng trinh tan 


7r 

* + — 
2 


1 = 0 <í=> tan 


7r 

* + — 
2 


<=> X +— = — + &7T <¡=> X = — — + &7T (k&Z). 

2 4 4 v 7 

Suy ra 2x = — — + k2ir ->2* —— = — — + £27r (¿gZ). 

2 6 3 V 7 


Do dó sin 


Cáu 20. Phiidng trinh nao diíói dáy có táp nghiém trúng vói táp nghiém cüa phiidng 
trinh tan x = 1 ? 


2 *-- 

= sin 

- — + k2n 

= sin 

i ^ 
i 

A 

= -—. Chon C 

l 6 


3 


3 

2 


. . V2 n V2 _ „ 

A. smx = —. B. cos* =—. C. cot* = l. 

2 2 


D. cot x = 1. 


Lcfi giái. Ta có tan* = 1 x = -^ + kn (&gZ). 





























Xét dáp án C, ta có cot# = 1 44- x = ~ + & 7r (&€Z). Chon C. 


Cách 2. Ta có dang thúc cotx = - 


1 


tan x 


Ket hdp vói giá thié't tan x = \, ta dude 


cot# = 1. Váy hai phiídng trinh tan x = 1 va cot# = 1 la tiídng diídng. 


Cáu 21. Giái phiídng trinh cos2#tan# = 0. 


A. x = k-^ (tez). 


B. 


7T , 

X = -h kn ,, . 

2 (íez). 

x = kn 


C. 


7T , 7T 

= — Vk— , . 

4 2 (&ez). 

x = kn 


D. # = — + kn (i€Z). 


Lofi giái. Dieu kién: eos# ^ 0 x ^ + &7r (üeZ). 


Phiídng trinh eos 2v tan v = 0 


eos 2# = 0 
tan x = 0 



2x = — + kn 

# = — + k — (thóamán) . 


2 & 

4 2 v ; (¿eZ). Chon C. 


II 

x = &7r(thóa man) 


Cáu 22. Tim tát các các giá tri thiic cüa tham so m dé phiídng trinh sin x = m có 
nghiém. 

A. m<\. B. m> — 1. C. D. m<— 1. 

Lofi giái. Vói moi x £ K, ta luón có — 1 < sin# < 1. 

Do dó, phiídng trinh sin x = m có nghiém khi va chí khi — 1 < m < 1. Chon C. 

Cáu 23. Tim tát các các giá tri thiic cüa tham so' m dé’ phiídng trinh eos #-m = 0 vó 
nghiém. 

A. m G (—oo; — 1) U (l;+oo). B. /mg(1;+oo). 

C. m e [— 1;l]. D. oo;—1). 

Lofi giái. Ap dung dieu kién có nghiém cüa phiídng trinh eos x = a . 

• Phiídng trinh có nghiém khi \a\ < 1. 

• Phiídng trinh vó nghiém khi \a\ > 1. 

Phiídng trinh eos# — m = 0 44- eos# = m. 

Do dó, phiídng trinh eos# = m vó nghiém -<=> |m| > 1 -<=> 

Cáu 24. Có bao nhiéu giá tri nguyén cüa tham so' m dé phiídng trinh eos# = m +1 có 
nghiém? 

A. 1. B. 2. C. 3. D. Vó so'. 

Lofi giái. Ap dung dieu kién có nghiém cüa phiídng trinh eos x = a . 

• Phiídng trinh có nghiém khi U < 1. 

• Phiídng trinh vó nghiém khi \a\ > 1. 

Do dó, phiídng trinh eos x = m +1 có nghiém khi va chi khi \m + 1| < 1 


m<-\ rn, A 

. Chon A. 

m > 1 









TtlE Z 


I<m + l<l4=> —2 <m< O 




e {—2;—1;0}. Chon C. 


Cáu 25. Goi S la táp hdp tát cá các giá tri nguyén cüa tham so' m dé phu'ong trinh 

7r 


eos 


2x - 

3 J 


— m = 2 có nghiém. Tính tong T cua các phán til trong S. 

A. T = 6. B. T = 3. C.T = -2. D. T = -6. 

= m + 2. 


eos 

2x — — 

— m = 2 eos 

2x-~ 


3 


3 


Phildng trinh có nghiém 4=> — \<m + 2<\&> — 2><m<— 1 

> S = {—3;—2; — 1}- >T = (-3) + (-2) + (-l) = -6. Chon D. 










O Bái 03_ 

MÓT SO PHÜÓNG TRINH LÜÓNG GIÁC 
THÜÓNG GAP 


1) Phiídng trinh bác nhát dói vói mót hám só liíóng giác 

Dinh nghla. Phiídng trinh bác nhát dó"i vói mót hám so" liídng giác lá phiídng 
trinh có dang 

at + b = 0 

trong dó a, b lá các hang so" (a ^ 0) va f lá mot hám so" liídng giác. 

Cách giái. Chuyén ve roi chia hai ve phiídng trinh cho a , ta dita ve phiídng 
trinh liídng giác cd bán. 


2) Phiídng trinh bác nhát dói vói sin* vá eos* 

Dinh nghla. Phiídng trinh bác nhát do"i vói sin * vá eos* lá phiídng trinh có dang 


«sin* + b eos* = c 


Cách giái. Dieu kién dé phiídng trinh có nghiém: a 2 +b 2 > c 2 . 
Chia hai ve" phiídng trinh chd \¡a 2 +b 2 , ta düdc 


ja 2 +b : 


- sm * - 


s¡a 2 +b'■ 


- eos* = 


47+b 2 


Dd 




JT+b 2 . 

Khi dó phiídng trinh tró thánh 


= 1 nén dát 


* 


■ = cosa- 


\ja 2 +b 2 


■ = sm a. 


eos a sm * + sm a eos * = 


4^+b 2 


sm * +a = 


47Tb 2 


3) Phiídng trinh bác hai dói vói mót hám só liíóng giác 

Dinh nghla. Phiídng trinh bác hai dó"i vói mót hám se" liídng giác lá phiídng trinh 
có dang 


Clt -|- bt ~b C — 0 


trong dó a, b, c lá các hang só" (a =*= 0) vá t lá mót hám só" liídng giác. 

Cách giái. Dát biéu thúc liídng giác lám án phu vá dát dieu kién che án phu (néu 
có) roi giái phiídng trinh thee án phu náy. Cuói cúng, ta diía ve viéc giái các phiídng 
trinh liídng giác cd bán. 

4) Phiídng trinh bác hai dói vói sin* vá eos* 

Dinh nghía. Phiídng trinh bác hai dói vói sin*vácos* lá phiídng trinh có dang 


a sin 2 x + b sin * eos x + c eos 2 x — 0 


Cách giái. 

• Kiém tra eos* = 0 có lá nghiém cüa phiídng trinh. 

• Khi eos* & 0 , chia hai vé" phiídng trinh che eos 2 * ta thu diídc phiídng trinh 







a tan 2 x + b tan x + c = 0. 

Dáy la phiídng trinh bác hai doi vói tan x má ta da biét cách giái. 

Dác biét. Phiídng trinh dang a sin 2 x + b sin * eos x + c eos 2 x — d ta lám nhií sau: 
Phiídng trinh a sin 2 x + b sin x eos x + c eos 2 x = d. 1 
+$■ a sin 2 x + b sinocos x + c eos 2 x = cf (sin 2 v + cos 2 *) 

+> (a — d) sin 2 * + ásin*cos* + (c-ü)cos 2 x = 0. 

5) Phiídng trinh chufa síndicos* vá sin x. eos x 
Dinh nghía. Phiídng trinh chúa sin* icos* vá sin x. eos x 

a (sin x ± eos x) + b sin x eos x + c = 0 

Cách giái. Dát í = sin* icos* (diéu kién —sil <í< V2 ) 

Biéu dién sin x. eos x theo t ta diídc phiídng trinh cd bán. 


CÁU HÓI TRAC NGHIÉM 


Van de 1. PHÜCiNG TRÍNH BÁC NHAT 

doi vói mót hám so lüóng giác 


Cáu 1. Gdi S lá táp nghiém cüa phiídng trinh 2eos* — \Í3 = 0 . Kháng dinh nád 
dáy lá dúng? 


. 571 „ 

A. —g5. 
6 


B. — e5. 
6 


C. — ¿S. 
6 


D. -—¿S. 
6 


Lüi giái. Ta có 2cos* —VÍ3 = 0 eos* = eos— 

6 


x = —K k2n 
6 

71 

X =-b k2ix 

6 


(*ez). 


Nhán tháy vói nghiém x = -b kln - 

6 


= —€5. ChonB. 

6 

^ 9 • 77T . 9 

Cáu 2. Hói x = — lá mót nghiém cüa phiídng trinh nád sau dáy? 


A. 2 sin* — V3 = 0. 
C. 2eos* — V¡3 = 0. 


B. 2sin*i V3 = 0. 
D. 2cos*iV3 = 0. 


l'n 

Lefi giái. Vói * = —, suy ra 

. 7tt V3 
sin* = sin— = — 

3 2 

0 z -«• 

2sin* — V3 = 0 . 

. Chon A. 

3 

7tt 1 

2 eos* —1 = 0 


eos* = eos — = — 

3 2 



7w 

Cách 2. Thü * = — lán liídt váo tüng phiídng trinh. 


sau 








Cáu 3. Tim nghiém diídng nhó nhat cüa phiídng trinh 2 sin 


4x - 


3 


A. X = 


Ldfi giái. Ta có 2 sin 




B. x = 

7n 

24' 

C. * = 

^ | 00 

II 

D 

, 7T 

-1 = 0 0 sin 

, 7 r 

1 

\ 

. 7T 

4x - 

l 3, 

4x - 

3 

= — 0 sm 
2 

4x - 

3 


1 = 0 . 

_ 7T 
X ~ 12 
. 7T 

= sm — 
6 


7T 7T , _ 

4*-= —h k2ir 

4v = — + ^2-7r 

3 6 

2 



7T 7T r _ 

4*-= 7r-h k2n 

. 7i 

4v =-f" k2*K 

3 6 

6 


7 r kit 

x = —H- 

8 2 


x = ■ 


?7T &7T 

24 T 


(tez). 


THl. Vói x = — . 

8 2 


7T ■ klT Qio >0 TT . kl T „ . 1 „ 7T 


— H->0»1>-> £ min = 0 =>x = —. 

8 2 4 8 


n ^ 7r 

0 => v = —. 

24 


TH2.VÓÍ x = — + — —3s> ° _> — + — > 0^k>-—^k m 

24 2 24 2 12 

So sánh hai nghiém ta diídc * = — la nghiém diídng nho nhat. Chon C. 

8 


Cáu 4. So" vi trí biéu dién các nghiém cüa phiídng trinh tan 


2x - 

3 J 


- V3 = 0 trén 


diídng trón liidng giác lá? 
A. 4. B. 3 . 


C. 2. 


D. 1. 


Ta có tan 

2x —— 

+ 

Sil 

II 

0 

i 

2x-~ 

II 

$ 

i 

2v —— 

= tan 

7 r 


3 


3 


3 




2x — — = — — + &7T <g> 2x = &7T O X = — (k€Z). 

3 3 2 v 



Quá dé dé nhán ra có 4 vi trí biéu dién nghiém cüa phiídng trinh da cha trén diídng 
trón liidng giác lá A, B, C, D. Chon A. 

Cách trác nghiém. Ta có x = — = k— -» có 4 vi trí biéu dién. 

■ 2 4 

Cáu 5. Hói trén deán [0; 201 871 ], phiídng trinh V3cot* — 3 = 0 có bao nhiéu nghiém? 
A. 6339. B. 6340. C. 2017. D. 2018. 


Lcfi giái. Ta có cotv = V¡3 <g> cot* = cot-^- x = -^- + £71 e Z). 

Theo giáthiét, tacó 0 < - + ¿7r < 2018 tt —< k < 2017,833 

6 6 


3— * EZ > k e {0;1;...;2017} . Váy có tá't cá 2018 giá tri nguyén cüa k tiídng úng vói có 
2018 nghiém thóa man yéu cáu bái toán. Chon D. 





























Cáu 6. Trong các phucing trinh sau, phucing trinh nao tifcing ducing vói phucing trinh 
2 eos 2 x — 1 ? 

V2 

A. sin* =—. B. 2sin* + \/2 = 0. C. tan* = l. 

2 

Lófi giái. Ta có 2 eos 2 x = 1 eos 2 x = —. Má sin 2 x + eos 2 x = 1 - 

2 


D. tan' x = \. 


> sin 2 *: 


Do dó tan 2 x = 


sin x 


= 1. Váy 2 eos 2 x = tan 2 x = 1. Chon D. 


eos x 

Cáu 7. Phucing trinh nao diíói dáy có táp nghiém trung vói táp nghiém cüa phucing 
trinh tan 2 x = 3 ? 


A. cos* = ——. B. 4cos 2 * = l. C. cot x = — 7 =. 

2 V3 


_ 1 

D. cot* =-¡=. 

V3 


Lóii giái. Ta có tan 2 x = 3 


, _ snr * . . 2 _ 2 

— a --— = 3 o sin x = 3 eos * 

eos * 


1 —eos 2 * = 3eos 2 * 4eos 2 x = 1. Váy tan 2 * = 3 4eos 2 x — l. Chon B. 

Cáu 8. Giái phiídng trinh 4 sin 2 x = 3. 


A. 


C. 


7T 


* =- Yk2lT 

3 


(tez). 


- k2ir 


7 r kir 

* = 3 + T (t,íez). 

k^3í 


B. 


D. 


* = — + klTT 

3 

x = — + &27T 
3 


, (tez). 


klT 


X = 


3 (t.fez). 
k^3¿ 


Lóii giái. Ta có 4 sin 2 * = 3 t=> sin 2 * = — sin * = ± 


V3 


.... . V3 . . 7T 

• Vói sm* = — sin* = sin— 
2 3 


* = —I- kln 
3 

x = — + k2it 
3 


(*€Z). 


. V3 

• Vdi sm* =-<ssmi = sm 

2 




* =- Yk 27t 

3 

4tt 

* =- Y k2i r 

3 


(tez). 


Nhán tháy chita có dáp án nao phú hdp. Ta biéu dién các nghiém tren diidng trón 
liidng giác (hinh ve). 
















Néu tính luón hai diém A, B thi có tát cá 6 diém cách deu nhau nén ta góp dude 6 

.9 . 7r 

diém náy thánh mót ho nghiém, dó lá x = k— . 


Suy ra nghiém cüa phiídng trinh 


x = k — 

3 

k—^li r 

3 




x = - 


k'K 


3 (k,¿£ Z). Chon D. 


Cáu 9. Trong các phiídng trinh sau, phiídng trinh nao tutíng diídng vói phiídng trinh 
3 sin 2 x = eos 2 x ? 

A. sin* = —. B. cos* = —. C. sin 2 x = —. D. cot 2 * = 3. 

2 2 4 

Lofi giái. Ta có 3 sin 2 x = eos 2 x . Chi hai vé" phiídng trinh chd sin 2 x, ta diídc 
cot 2 x = 3. 

Chon D. 

3 

Cáu 10. Vói x thuóc (0;l) , hni phiídng trinh eos 2 (6irx) = — có bao nhiéu nghiém? 


A. 8. 


B. 10. 


C. 11. 


D. 12. 


3 V3 

Lofi giái. Phiídng trinh eos 2 (6nx) = — +> eos ( 671 *) = ± —. 

• Vói eos 67 tx = <=> eos 67 tx = eos — <+> 67 tx = ± — + k2n. 

2 6 6 


<+> 


x = — + -e(0;l) 
36 3 


x = ~— + -e(0;l) 
36 3 v ’ 


<+> 


- — <k<— * £Z > k = {0; 1;2} 
12 12 1 J 

12 12 1 ; 


có 6 nghiém. 


• Vói cos67rx = — cos67r* = eos—+> 67r* = ± —+ &27T. 

2 6 6 


<+> 


x =-1— e (0;1) 

36 3 

x = ——+ -e(0;l) 
36 3 v ’ 




>k = {0; 1; 2} 


5 , 3i , 

- <k< -- 

12 12 

— <k<— iEZ > k = {1;2;3} 
12 12 1 ; 


có 6 nghiém. 


Váy phiídng trinh da cho có 12 nghiém. Chon D. 

Cáu 11. Có tát cá bao nhiéu giá tri nguyén cüa tham so" m dé phiídng trinh 
V3cosí: + m —1 = 0 có nghiém? 

A. 1. B. 2. C. 3. D. Vó so". 

1 — m 


Lefi giái. Ta có ^Í3cosx + m — 1 = 0<+> cosí: = 


V3 ‘ 


Phiídng trinh có nghiém <+> — 1 < - ™ < 1 +> 1 — V3<m<l + V3 —- 

V 3 

Váy có tát cá 3 giá tri nguyén cüa tham so" m . Chon C. 

Cáu 12. Có bao nhiéu giá tri nguyén cüa tham so" m thuóc doan [—2108; 2018] dé 
phiídng trinh m cosí: + 1 = 0 có nghiém? 

A. 2018. B. 2019. C. 4036. D. 4038. 


► mí e {0;1;2}. 












Lóti giái. Ta có me os* +1 = O eos* =-. 

m 

Phiídng trinh có nghiem <^> — 1 < — — m>\- 

m 


me[— 2018 ; 2018 ] 




e {1; 2; 3;; 2018} . 


Váy có tát cá 2018 giá tri nguyén cüa tham so" m . Chon A. 

Cául3. Tim giá tri thiíc cüa tham so" m dé phiídng trinh (m — 2)sin2x = m + 1 nhán 


x = — lám nghiem. 
12 ' 


A. m ^ 2. B. m = 


2(V3+l) 

V3-2 


C. m = —4. 


D. m = — 1. 


Lofi giái. Vi x = — lá mót nghiem cüa phiídng trinh (m — 2) sin 2x = m +1 nén ta có: 

/ r\ \ 2-7T ^ TYl 2 ^ rt n rt . 

(m — 2 ).sm — = m +1 O- = m + 1 4$ m — 2 = 2m + 2 m = —4 . 

v ' 12 2 

Váy m = -4 lá giá tri cán tim. Chon C. 

Cáu 14. Tim tát cá các giá tri cüa tham só" m dé phiídng trinh (wz + l)sin;e + 2 — m = 0 
có nghiem. 

A. m<— 1. B . m>—. C. — 1 <m<—, D. m>— 1. 

r 2 _ 2 

Lcfi giái. Phiídng trinh (m + 1) sin* +2 — m = 0 <+> (m + l)sin* = m — 2 •+> sin* = 


m — 2 
m+1 


Dé phiídng trinh có nghiém <=>—!< 


m — 2 
m + 1 


<1 


<+> 


0<1 


m — 2 


m — 2 
m + 1 


<+> 


m + 1 


- 1<0 


2m — 1 


m + 1 
3 


>0 




m + 1 


<0 


m> — 

~ 2 1 

. -w- m> — lá giá tri cán tim. Chon B. 
m<- 1 “2 

m > — 1 


Cáu 15. Tim tát cá các giá tri cüa tham só" m dé phiídng trinh (m — 2)sin2* = m + 1 

u(2;+oo). 


va nghiém. 

H 

A . m£ 

C. m E 

[1; 2 1 

2 


u(2;+oo). 


B. m € 
D. m € 


—oo;— 
2 . 

T 

-;+oo 


Lói giái. TH1. Vói m = 2 , phiídng trinh (m — 2) sin 2* = m + 1 +> 0 = 3: vó ly. 
Suy ra m = 2 thi phiídng trinh da cha va nghiém. 

m + 1 


TH2. Vói m ^ 2 , phiídng trinh (m — 2)sin2* = m + 1 <+ sin2* = 


m — 2 


Dé phiídng trinh (*) va nghiém +> 


m + 1 
m — 2 




m + 1 


m — 2 
m + 1 


>1 




m — 2 


<-l 


m > 2 

1 


<m< 2 


Két hdp hai triídng hdp, ta diídc m> — la giá tri cán tim. Chon D. 





























Van de 2. PHÜdNG TRÍNH BÁC NHAT DOI VÓI sin* vá eos* 


Cáu 16. Goi S la táp nghiém cüa phiídng trinh eos 2.x - sin 2x = 1 . Kháng dinh nao 
sau dáy la dúng? 


A. -&S. 
4 


B . - eS. 
2 


c ,^-es. 

4 


D. — eS. 
4 


Lefi giái. Phucing trinh \¡2 eos 


2x + — 
4 


<=> eos 




2* + - = - + &27t 

2x + - 

7T 

= eos — 

4 4 

4 

4 

2x + — = ——+ k2rr 

4 4 


= 1 <í=> eos 

X = kit 


2x + — 
4 


1 

12 


7f , k G Z. 

X = -b &7T 

4 


7T . 3lT 

Xét nghiém x = - b kir, vói k = 1 ta diídc x = —. Chon C. 

4 4 

Cáu 17. So" nghiém cüa phiídng trinh sin 2* + V3 cos2x = V3 trén khoáng 


*!, 


la? 


A. 1. 


B. 2. 


C. 3. 


1 V3 \Í3 

Lefi giái. Phiídng trinh <t=> — sin2x + -^-cos2x = sin 


2x - 


D. 4 

V3 
2 




2x + - = - + k2 7T 

„ 7r 

. 7T 

3 3 

2,x -\— 
3 

= sm— «=> 

3 


2x + — = 7r — — + k2n 



3 3 


sm 


• 0<kTT<-^0<k<- * £ ^ - : 

2 2 

_ 7T , 7r 1,1 

• 0<— +&7T< —<b>-<&<- 

6 2 6 3 


x = ki r 

7r , k (E Z. 

X =-b «7T 

6 


khong có giá tri k thóa man. 


► & = 0—>x = —. Chon A. 


Cáu 18. Tính tong T các nghiém cüa phiídng trinh eos 2 x — sin 2x = V2 + sin 2 x trén 
khoáng (0;27r). 


A. T = —, 


B. T = 


2br 


C.T = 


1 17T 


D. T = —. 
4 


Lefi giái. Phiídng trinh eos 2 x — sin 2 x — sin 2x = V2 <b> eos 2x — sin 2x = y¡2 
4$ eos 


2x + — 
4 


= 1 2x H— = k2ir x =-b kn (k£Z). 

4 8 V ' 


Do 0 < x < 2n- 


>0 <- — + kn <2n <$-< k <——— 

8 8 8 


k = 1 —> x = — 

8 


k = 2 —► x = 


15tt 


_ 77T 157T 11 ,,, „ 

>T = -1-= —7T. Chon C. 

8 8 4 


Cáu 19. Tim nghiém diídng nhó nhát x 0 cüa 3 sin 3x — V3 eos 9x = 1 + 4 sin 3 3x. 


A 7T 

A. x n = 

0 2 


7T 


B. x n = — 
0 18 


7T 


C. X n = -. 

0 24 


D. x, = —. 
0 54 

























Lófi giái. Phcfdng trinh <í=> 3 sin 3x — 4 sin 3 — V3 eos 9x = 1 sin 9x — >¡3 eos 9x = 1 


1 . _ V3 _ 1 

sin9x-cos9x = —sm 

2 2 2 


9x 


<=> sm 


9x-~ 

3 


. 7T 

= sm-o 
6 


9x~- = - + k2i r 
3 6 

9jc — — = 7T — — + £277 

3 6 




7r 

£277 

x — 

18 

9 

l'K 

k2i r 

54 

9 


7T k2l7 ni 1 i n 7T 

-b->0«b-^->£ mi =0->* = — 

18 9 4 18 


?7T £277 7 tez 

-1->0<¡=>£>-— 

54 9 12 




So sánh hai nghiém ta elude nghiém du'o'ng nhó nhát la x = —. Chon B. 

18 

Cách trac nghiém. Thu tüng nghiém cüa dáp án váo phuong trinh va so sánh 
nghiém nao thóa man phcfdng trinh dong thdi lá nhó nhát thi ta chon. 

Cáu 20. So" nghiém cüa phrfdng trinh sin 5* 4- V3 cos5v = 2sin7v tren khnáng 




lá? 


A. 2. 


B. 1. 


C. 3. 


1 V3 

Lefi giái. Phrfdng trinh 4=> — sin 5% +-^-cos5v = sin7v 4=> sin 


5x- 


D. 4 

77 


= sin 7* 


44 sin Ix = sin 


r 7T 

5vH— 

3 


44 


lx = 5x-\ - b £277 

3 


Ix 


r 7r 

5x -\— 
3 


44 


- k2n 


X = - Vk'K 

6 

7r ki r 


(íez). 


18 


1,1 

• 0<— +£77< —44-<£<- 

6 2 6 3 


„ 7T , 7T 77 1,8 

• 0<- \-k — < — 44— <£<- 

18 6 2 3 3 


Váy có 4 nghiém thna man. Chon D. 
Cáu 21. Giái phudng trinh \¡3 eos 


► £ = 0-»* = -. 
6 


k = 0—>x = — 

18 


£ = 1 


27r 

T 


£ = 2 —> * = — 

18 


7r 

+ sin 

7r 

x + — 

*- 

{ 2 


2 


= 2sin2v. 


A. 


C. 


x = — + £277 

6 

7r , 27T ’ 

* =-b«- 

18 3 

x = —+ £27 : 
6 

x = —+k2i r 

6 


£ e z. 


£ez. 


B. 


D. 


x = — + k2ir 

6 

7T , 27T 

x = -b£— 

18 3 

7T , 27T 

x =- Yk — 

18 3 

7T , 2tt’ 

x = - Yk — 

18 3 


, £ez. 


£sZ. 





































Do dó phefdng trinh <í=> — V3 sin x — eos x = 2 sin 2x y¡3 sin x + eos x = — 2 sin 2x 

7T 


V3 . 1 

— sin * + — eos x = — sin 2x <£> sin 
2 2 


7T 

X + — 
6 


= — sin 2x <¡+ sin 


V H- 

6 


= sin(—2x) 


«=> 


7T 

6 

7T 


-2* + &27T 




iH—= 7r + 2* + &27r 

6 

57r 


7T , 27T 

* =- \-k — 

18 3 

x = — — -£27r 

6 


(*ez). 


Xét nghiém x = - — -k2i: 


>x = —+k’2i r. 
6 


7T 27T llT 

Váy phefdng trinh có nghiém je = - b &—,x = - |-&'27r (1,1'gZ). Chon B. 

18 3 6 

Cáu 22. Gdi * 0 la nghiém ám lón nhát cüa sin9x + V3 cos7* = sin7* + V3 cos9*. 


Ménh de nao sau dáy lá dúng? 






> 

H 

O 

m 

;0 
12 J 

B. x 0 e 

7r . 7r 

C. X 0 £ 

7r 4 7T 

~3’ ~6 

D. * 0 e 

7T # 7T 

Y’ y 



Lefi giái. Phefdng trinh sin 9x — y¡3 eos 9x = sin Ix - V3 eos Ix 


sin 

9* - — 

= sin 

7x-~ 


3 


3 


•<=> 


9jc —^- = 7jc — — + &27t 
3 3 


n 77 
9x -= 7r — 

3 


7*-- 

3 


•«> 


-k2n 


x=h r 

57T &7T 

48 + ~8~ 


k-K <0 <=$ k <0- 




5tT k 77 r\ i 5 k^Jj 

-1- < 0 <+ k < -— 

48 8 6 


- 1 —» X = —7T 

► k„„ =~1—>X 


n . So sánh hai nghiém ta 
48 


9 71 

defdc nghiém ám lón nhát cua phefdng trinh lá x = — — € 


7r 

12 


;0 


Chon A. 


Cáu 23. Bien doi phefdng trinh eos 3v — sin v = V3 (eos x — sin 3x) ve dang 


sin (ax + b) = sin (cx+d) vói b , d thuóc khoáng 


7T _ 7T 
2 ’ 2 


. Tính b + d 


A. b + d = —. B. b + d = —, 

12 4 


C. b + d = ~- 


Lofi giái. Phefdng trinh <=> V3 sin 3x + eos 3x = sin x + V3 eos; 

V3 . . 1 . 1 . V3 

—sm3* + —cos3* = — sinnM-eos* <í=> sin 

2 2 2 2 


„ 7T 


7 r 

3# H— 

= sin 

* + — 

6, 


3 


D. b + d = —, 
2 


Suy ra b + d = — + — = —. Chon D. 

6 3 2' 

Cáu 24. Giái phefdng trinh cosx ~^ s ^ nx = 0 

sin x - 

2 


7T 


A. x — —i- k-n, tez. 

6 


7T 


B. x = —l-^27r, k £ Z. 
6 










































9 v 1 1 7T 

Lcfi giái. Dieu kién sin x -=*= O <t=> sin x =*= — 4=> sin x ^ sin — <í=> 

2 2 6 


* v* — + k2n 

6 

v + &2-7T 

6 


(tez). 



Dieu kién bái toán trfdng du'o'ng vói bó di vi trí hai diém tren du'o'ng trón lu'png giác 
(Hinh 1). 

Phiidng trinh eos x — V¡3 sin x = 0 eos x = V¡3 sin x 

<í=> cotí: = V3 cot* = cot— <g> x = — + lir (/G Z). 

6 6 



Biéu dién nghiém x= —\-ln tren du'o'ng trón ludng giác ta diidc 2 vi trí nhii Hinh 2. 

6 

Dói chiéu dieu kién, ta leai nghiém x = —[- k2n . De dó phu'dng trinh có nghiém 

6 

x = ^- + 2h (l£l). Chon C. 

Cáu 25. Hám se" y = ^ s ^ n + c ° s ^ c £ ^ b ao n hi§ u giá trí nguyén? 


A. 1. 

Lófi giái. Ta có y 


sin 2x — eos 2* + 3 
B. 2. C. 3. 

2 sin 2x + eos 2x 


D. 4. 

44- (y -2) sin 2x — [y + 1) eos 2x = —3 y. 


sin2* —cos2x + 3 

Dieu kién dé’ phiidng trinh có nghiém [y — 2) 2 + [y + 1) 2 > (— 3y) 2 7 y 2 + 2y — 5 < 0 

— \<y<^j — ~ >,£Z > y&{— 1;0} néncó 2 giá tri nguyén. Chon B. 










Cáu 26. Goi x 0 lá nghiém diícfng nhó nhát cüa cos2* + V3 sin2* + V3 sin* — eos* = 2. 


Ménh dé nao 

sau 

dáy lá dúng? 






- 7T 


B. Xg G 

7T ' 7T 1 


tt /] r] 

D. Xg G 

7T ^ 7T 1 

A* Xq G 

0;— 

12 , 


i2’6]’ 

C* Xq G 

6 ’ 3j' 

3 "’ 2 j’ 


1 V3 -\¡3 1 

Lofi giái. Phiídng trinh <=> — eos 2x + sin 2x + sin % — — eos x = 1 


= 1 . 


sin 

- + 2x 

+ sin 

7 r 

x - 


6 


6 


Dát t = x — - 


7T _ _ 7T _ 7T_7T 

► ^ — í H-> 2* = 2í H-> 2# H— = 2í H—. 

6 3 6 2 


2í 


7 r 


Phiídng trinh trd thánh sin 
•í=> 2sin 2 1 — siní = 0 <t=> siní(2siní — l) = 0. 
• siní = 0 <t=> í = &7r- 


sin t = 1 eos 2f + sin í = 1 


7r . . ~ . 1 ke Z 


X =-b &7T > 0 <t=> & >- 

6 6 


> k m m =0 —> X =—. 

6 


1 

• sinf = -o 
2 


í = —|- k2n — 
6 

571" 

í =-1- k2'K - 

6 


1 ^k =0->x = -. 


> * = —I-&2-7T > 0 <b> & > — 

3 6 . 3 

->* = 7T+&27Í > 0 <t=> k > — — — * EZ — >fe min = 0 — > * = 7T. 


Suy ra nghiém du'dng nhn nhát cüa phiídng trinh lá * = — G 

6 


. Chon B. 

Cáu 27. Có han nhiéu giá tri nguyén cüa tham se" m thuoc deán [—10; 10] dé phiídng 


trinh sin 
A. 21 


7T 

x - 

3 


— V3 eos 

B. 20 


x - 

3 J 


= 2 m vo nghiém. 


C. 18. 

\2 


D. 9. 


m < — 1 
m> 1 


Lofi giái. Phiídng trinh vo nghiém <^l 2 +(-V3) < (2m) 2 <b> 4w 2 - 4 > 0 <b> 

^M° ;1 o] > € {—10;—9;—8;...;—2;2;...;8;9;10}-► có 18 giá tri. Chon C. 

Cáu 28. Tim tát cá các giá tri thüc cüa tham so" m dé phiídng trinh 
eos * +sin* = y¡2(m 2 + l) vo nghiém. 

A. m G (— 00 ; — l)u(l;+oo). B. m G [— l;l], 

C. me(—oo;+oo) D. m G (—oo;0)u(0;+oo). 

Lofi giái. Phiídng trinh vo nghiém <^1 2 +1 2 < [V2 ( m 2 + l)| 

<=> m i +2 m 2 > 0 <=> m 2 (m 2 +2)>0<^>ffj 2 >0<t»»í^0. Chon D. 

Cáu 29. Có bao nhiéu giá tri nguyén cüa tham so" m thuoc doan [—10; 10] dé phiídng 
trinh (m + l)sin* — meosx = 1 — m có nghiém. 

A. 21. B. 20. C. 18. D. 11. 

m > 0 


Lofi giái. Phiídng trinh có nghiém + 1) + m 2 > (l — m) <=> m 2 + 4 m > 0 


m < —4 


me[—10;10] 


>m 


G {—10;—9;—8;..—4;0; 1;2;...;8;9; 10}-> có 18 giá tri. Chon C. 
































Cáu 30. Có bao nhiéu giá tri nguyén cüa tham scí m thuóc doan [—2018;2018] dé 
phiídng trinh (m + l)sin 2 * — sin2* + eos2* = 0 có nghiém. 

A. 4037. B. 4036. C. 2019. D. 2020. 

1 — eos 2x 

Lefi giái. Phiídng trinh <^> [m + 1)---sin 2* + eos 2* = 0 

-2sin2* + (l — m)cos2* = —m — 1. 

Phiídng trinh có nghiém <=> (—2 f + (l — mf > (— m — l) 2 4 m < 4 <^> m < 1 

— T- - Íf; 20 i 8 l - > m g {-2018; -2017;...; 0; 1}-> có 2020 giá tri. Chon D. 


Van de 3. PHÜdNG TRÍNH BÁC HAI 
DÓI VÓI MÓT HÁM SO LÜGNG GIÁC 


Cáu 31. Hói trén 

A. 1. 


0 ;— 

2 


, phiidng trinh 2 sin 2 * — 3 sin * +1 =¡ 0 có bad nhiéu nghiém? 
B. 2. C. 3. D. 4. 


Lefi giái. Phiídng trinh 2 sin 2 * — 3 sin * + 1 = 0 


1 


sin*: 


sin x = 1 


<¡=> 


. 7r 

sin* = sin- 

6 o- 

sin* = 1 


* = —K k2.Tr 

6 

* = ■^-+^271 (£ez). 


* = —b k2.Tr 

2 


Theo giá thiét 0 < * < — <b» 
2 


7r 7 r 

0 < —b ^27r < — 

— 6 2 

„ 5tt 7r 

0 <-b^27T < — 

~ 6 2 

7r 7 r 

0 <-b £27T < — 

— 2 2 


-—<*?<- * EZ > & = 0 —> * = — 

12 6 6 

<k<-~ - 

12 12 

--<KO-^ie0 

4 


Váy phiídng trinh có duy nhát mót nghiém trén 


0 ;- 

2 


. Chon A. 


Cáu 32. So" vi trí biéu dién các nghiém cüa phiídng trinh 2eos 2 * + 5eos* + 3 = 0 trén 
diídng trón liidng giác la? 

A. 1. B. 2. C. 3. D. 4. 

eos* = -1 

Lefi giái. Phiídng trinh <=> 2 eos 2 * + 5 eos * + 3 = 0 


eos* 


-|( lo ai) 


eos* = — 1 <!=> * = 7T + &27T {k € Z). 

Suy ra có duy nhát 1 vi trí biéu dién nghiém cüa phiídng trinh trén diídng trón liidng 
giác. Chon A. 

















Cáu 33 . Cho phiídng trinh cot 2 3x- 3cot3* + 2 = 0. Dát t = cotx , ta diídc phiídng 
trinh nád sau dáy? 

A. f 2 - 3f + 2 = 0. B. 3í 2 - 9í + 2 = 0. C. í 2 -9í + 2 = 0. D. í 2 - 6í + 2 = 0. 

Lofi giái. Chon A. 

Cáu 34 . So" nghiém cüa phiídng trinh 4 sin 2 2x — 2(1 + V2 j sin 2* + a/ 2 = 0 tren (0;7r) 
la? 

A. 3. B. 4. C. 2. D. 1. 



■ , V2 

sm2x = — 

Lofi giái. Phiídng trinh 4sin 2 2x — 2^1 + V2 jsin2x+ V2 = 0 

2 

sin 2* = — 

2 


- « V2 . 7T 

• sin2* =— = sm- o 
2 4 


2jc = — \-k2n 
4 

2x = — 4-k2-K 

4 




7T 


x = — + k-n —— 

8 


7T 

>* = — 
8 


37T 

y 


+ ^7T - 


( 0 ;? 


37T 


• o 1 . 7T 

• sm2x = — = sm— <^> 
2 6 


2x = —h k2it 

6 

2* = —+ &27T 

6 




x = — + kir —> * = — 

12 12 


x = — + kir— ( 0|7r -—>x = ■ 

12 


5n 

12 


Váy có tát cá 4 nghiém thóa man. Chon B. 

Cáu 35. So" nghiém cüa phiidng trinh sin 2 2x — cos2x + l = 0 trén doan [—7r; 47 t] la? 

A. 2. B. 4. C. 6. D. 8. 

Lofi giái. Phiídng trinh sin 2 2x — eos 2x + 1 = 0 <t=> — eos 2 2x — eos 2x + 2 = 0 
eos2* = 1 
cos2x = — 2(loai j 

Do x € [—7r;47 t]-> — 7 r < kn < 4n <=> — 1 < k < 4— 




eos 2x = 1 2x = k2n x = k-n, k £ Z. 

>k € {— 1 ; 0 ; 1 ; 2 ; 3 ; 4 }. 


Váy phiídng trinh có 6 nghiém thóa man. Chon C. 

Cáu 36. Tính tong T tát cá các nghiém cüa phiídng trinh 2sin 2 — — 3cos—= 0 trén 

4 4 

doan [0;87 t], 

A. T = 0. B. T = 8tt. 


Lofi giái. Phiídng trinh 2sin"-3eos— = 0 o 2 

4 4 


C. T = 16tt. 

1 —eos 2 


D. T = 4n. 
x 
4 


■2 x n 

3 eos — = 0 


—2 eos 2 — — 3 eos — + 2 = 0 


X 1 

eos — = — 
4 2 


X 1 X 71 

eos — = — eos— = eos— 

x o/i-\ 42 4 3 

eos— = — 2(loai) 




x 7 r 


k2it 




- = -- + k2ir 

4 3 


Att 

X = -b&87T- 

3 

Air 

X =-b k$7T ~ 


jf6[0;87r] _ A'K 

3 -j = — + — = 8tt. Chon B. 


x6[0;87t] ^ % _ 


20t r 





















Cáu 37. So" nghiém cüa phiídng trinh — — 2 -^V3 —ljcotí — ^V¡3 + l) = 0 tren (0;7r) la? 

A. 1. B. 2. C. 3. D. 4. 

Lcfi giái. Dieu kién: sin í 0 <^> x ^ kir [k £ Z). 

Phiídng trinh <;=> (l + cot 2 í) — (V3 — l)cotí — (y¡3 + l) = 0 ^ cot 2 jc — f>/3 — l) cot jc — V3 = 0 




cot X = — 1 


cotí: 


= V5 




cot X = cot 


7r 

4j 




cotí = cot— 
6 


X = -b k-K - 

4 

7T , 

x = —b kn — 

6 


ATG(0;7r) _ 37T 


x = — (thóa i 




x = —(thóa man) 


Váy phiídng trinh da chd có 2 nghiém thóa man. Chon B. 

Cáu 38. Tính tong T tát cá các nghiém cüa phiídng trinh 2 cos2í + 2cosí — V2 = 0 
tren doan [0;37r]. 

A. T = —. B.T = 2n. C.T = 4 tt. D. T = 6tt. 

4 

Lofi giái. Phiídng trinh 2 cos2í + 2cosí — V2 = 0 2(2cos 2 x — l) + 2cosí- \¡2 = 0 

V 2 


4eos 2 í + 2cosí — 2 — y¡2 = 0 


cosí = ■ 


COSÍ : 


V2+1 


COSÍ = ■ 


V2 


(loai) 




71 , « xe[0;37r] 7T ^7T 

í =-b&27T- 1 - '—>X = — ;í = — 

4 4 4 

í = -- + ¿27t i£[0;H > í = — 

4 4 


7T 97T 17 7T 

l7 ’ = I + ” + " = iñ. ChonA. 

4 4 4 4 


Cáu 39. Só" vi trí biéu dién các nghiém cüa phiídng trinh cos2í + 3süií + 4= 0 trén 
diídng trón liidng giác lá? 

A. 1. B. 2. C. 3. D. 4. 

Lcfi giái. Phiídng trinh <^> (1 — 2sin 2 í) + 3siní + 4 = 0 —2sin 2 í + 3süií + 5 = 0 




siní = —1 

5 /, .^siní: 
smí = — (loai) 


-1 <!=> í = — -^- + £271 (ieZ). 


Suy ra có duy nhát 1 vi trí diídng trón liidng giác biéu dién nghiém. Chon A. 

X ' X 

Cáu 40. Chd phiídng trinh cosí + eos —+ 1 = 0. Néu dát t = cos—, ta diidc phiídng 
trinh nád sau dáy? 

A. 2í 2 + t = 0. B. —21 2 +t + 1 = 0. C. 2í 2 + 1 -1 = 0. D. -2í 2 +1 = 0. 

Lcfi giái. Ta có cosí = 2eos 2 — — 1. 

2 


Do dó phiídng trinh 


T 2 x 1 

2 eos-1 


í , . „ 2 x X 

eos — +1 = 0 <=> 2 eos* — + eos — = 0. 
2 2 2 


Dát t = eos — > phiídng trinh tró thánh 2t 2 + t = 0. Chon A. 


















Cáu 41. So" nghiém cüa phüdng trinh eos 2 

A. 1. 


7r 


-4 eos 


7T 


thuoc [0;27r] lá? 



B. 2. 


C 

. 3 . 


D. 4. 

Ta có eos 2 

72 

*+ — 

3 

= 1 — 2 sin 2 

7 r 

* + 1, 

= 1 — 2 eos 2 

7 r 

-# 

16 



Do dó phüdng trinh <=> —2 eos 2 


7T 

-* 

6 


4 eos 


7T 

-* 

6 



7 r 

1 



eos 

- X 

= — 




16 

2 

7 r 

1 72 


+> eos 

- X 

= —— 


7 r 

= |(!oai) 

16 

2 6 

COS 

- X 



16 






Ta có x ■ 


-1 = 0 
2 


7r 

I' 


* =-I-&27T 

6 




* = —b k2ix 
2 


+ k2'K * £[0;2,r] > * = —; * = —- + k2ir *®** ] > * = -. 


6 6 2 
Váy có hai nghiém thóa man. Chon B. 

Cáu 42. Tim tát cá các giá tri thüc cüa tham so" m dé phüdng trinh tan * + m cot * = 8 
có nghiém. 

A. m > 16. B. 772 < 16. C. 772 >16. D. 772 <16. 

m 


Lüi giái. Phüdng trinh tan x + m cot x = 8 <+ tan x - 


tan* 


- = 8 <+> tan * — 8 tan x + m = 0. 


Dé’ phrfdng trinh da cho có nghiém khi va chí khi A' = (— 4) 2 — 77z>0+b772<16. 

Chon D. 

Cáu 43. Tim tát cá các giá tri thüc cüa tham so" m dé phüdng trinh 
eos 2* — (2772 + 1) eos * + 772 + 1 = 0 có nghiém trén khoáng ~ 


2 2 


A. — 1 < 772 < 0 . B. — 1 < 772 < 0 . 


C. — 1 < 772 < 0 . 


Lofi giái. Phüdng trinh <+> 2 eos 2 * — [2m +1) eos * + 772 = 0 +> 


eos * = — 


COS * = 772 


D. — 1 < 772 < — . 

2 

1 



Do dó yéu cáu bái toán <+> eos* = m có nghiém thuoc khoáng 


7T _ 372 
~ 2 ’ ~2 


—(Hinh ve). 

2 2 J 

++ — 1 < 772 < 0 . 


Chon B. 






































Cáu 44. Biet rang khi m = m ü thi phiídng trinh 2sin 2 x — (5m + l)sin* +2m 2 +2m = O 


có dúng 5 nghiém phán biét thuóc khoáng 




Ménh de nao sau dáy la dúng? 


A. m = —3. 


B. m = —. 

2 


C. m 0 6 


3.J7_ 
5’10 


D. m 0 e 


3. 2) 
5’ 5 


Lófi giái. Dát í = sin* (— 1 < t < l). 

Phiídng trinh trd thánh 2 1 2 — (5m +1) + 2 m 2 + 2.m = 0. (*) 



Yéu cáu bái toán tu'dng dudng vói: 

• THI: Phiídng trinh (*) có mót nghiém í, = — 1 (có mót nghiém x) va mót nghiém 
0 < t 2 < 1 (có bón nghiém x ) (Hinh 1). 

T\ -t £ 2 

✓ Do t l = — 1-► t 2 = = — m — m . 

a 


* Thay t i = — 1 váo phiídng trinh (*), ta diídc 


m = —3- *t 2 = —6 ^ (0;l)(loai) 

m = ~\ -=| e (0;l)(thóa) 


• TH2: Phiídng trinh (*) có mót nghiém t l = 1 (có hai nghiém x ) va mót nghiém 
— 1 < t 2 < 0 (có ba nghiém x ) (Hinh 2). 

T~V -i C 2 

✓ Do fj = 1->í 2 = — = m +m . 

a 


* Thay í, = 1 váo phiídng trinh (*), ta diídc 


1 


m = 1- >t 2 =2 ^ (— 1;0](loai) 


1 

m = — 

2 


>t 2 = — ^ (— 1; 0] (loai) 


Váy m = — 2- thóa man yéu cáu bái toán. Do m = — £ 


3. 2 
5’ 5 


Chon D. 


Cáu 45. Tim tát cá các giá tri thüc cüa tham só" m dé phiídng trinh 


2eos 2 3* + (3 — 2m)cos3x + m — 2 = 0 có dúng 3 nghiém thuóc khoáng 
A. —l<w<l. B. l<w<2. C. l<m<2. 


7r 7T 


6 3 
D. 1 < m < 2. 


Lcfi giái. Dát t = cosx (—1 < t < 1). Phiídng trinh tró thánh 2í 2 +(3 — 2m)t + m — 2 = 0. 

1 

2 * — 

Ta có A = (2 m — 5) . Suy ra phiídng trinh có hai nghiém 


t, =- 
2 

t 2 =m — 2 






























7T 7r 

6 ’ 3 

Do dó yéu cáu bái toán — 1 <t 2 <0<^ — \<m — 2<0^1<m<2. Chon B. 

Cách 2. Yéu cáu bái toán tiídng diidn vói phiidng trinh 2 1 2 +{3 — 2m)t + m — 2 = 0 có 

P<0 

hai nghiém t x , t 2 thóa mán -l<í 2 <0<í 1 <l<í^ a.f (l)> 0 . 

a./(—l) > 0 


Van de 4. PHÜÓNG TRÍNH BÁC NHAT DOI VÓI sin* vá eos* 


Cáu 46. Giái phiidng trinh sin 2 x — +1 j sin * eos x + V3 eos 2 x = 0. 


A. x = --\-k2n (¿eZ). 


B. x = — + ki r (tsZ). 


C. 


x = —h£27r 
3 


D. 


(tez). 

Lefi giái. Phiidng trinh 4=> tan 2 x — (V3 +ljtanx + V¡3= 0 <^> 


X = —h k2n 
4 


X =-h &7T 

3 


(tez). 


n 1 

X = -h klT 

4 


tan x = l 
tan x = \Í3 




X = -h klT 

4 

7T , 

X = -h klT 

3 


(k € Z). Chon D. 


Cáu 47. Gdi 5 lá táp nghiém cüa phiidng trinh 2sin 2 x + 3\¡3 sinocos x — eos 2 x = 2 . 
Kháng dinh náo sau dáy lá dúng? 


A. 


7r 

C S. 

B. 

7r 

7T 

— ;7r 



13 



6 

2 ^ 


C S. 


c. 


-;-!cs. 

4 12 J 


D - IffH 


Lofi giái. Phiidng trinh 2 sin 2 x + 3\¡3 sin x eos x — eos 2 x = 2 (sin 2 x + eos 2 x ) 
<^> 3^3 sinocos x -3eos 2 x = 0 <í=> 3cos*( V3 sin* —eos*] = 0. 


















• cosx = O x = ^- +kw (k € Z) — k 0 > x = 

• %/Isin* —eos* = O <í=> VIsin* = eos* 

tan* = -4= tan* = tan— ^* = — + kn fieZ)- 

VI 6 6 { J 


-^2-* = -. 
6 


9 7T 7T 

Váy táp nghiém cua phiídng trinh chúa các nghiém — va —. Chon B. 

6 2 

Cáu 48. Trong các phudng trinh sau, phu'dng trinh nao tu'dng du'dng vói phu'dng trinh 
sin 2 x — ( VI +1 ) sin x eos x + VI eos 2 x = VI . 

/ 

7r 


A. sin* = 0. 


C. (eos* — 1) 


B. sin 


1 


tan* — 


VI + l' 


1-VI 


= 0. D. (tan* + 2 + Vélicos 2 * — l) = 0 . 


Lói giái. Phiídng trinh <=> sin 2 * -ÍV3 + 1) sin * eos * + VI eos 2 * = VI (sin 2 * + eos 2 *) 
(l-VI)sin 2 * —(VI + l)sin*cos* = 0 sin*[(l — VI jsin* — (VI + l)cos*j = 0. 

• sin* = 0 eos 2 * = 1eos 2 * — 1 = 0. 

• (l-VI) sin# — (vi+i) eos* = 0 (l-VI) sin* = (VI + l) 


eos* 


tan* = ^ + .i o tan* = — 2- VI tan*+ 2 +VI = 0. 

1-V3 

Váy phiídng trinh da cho tiídng diídng vói (tan*+ 2 + VI Veos 2 * — l) = 0 . Chon D. 


Cáu 49. Phu'dng trinh náo diíói dáy có táp nghiém trúng vói táp nghiém cüa phiídng 
trinh sin 2 * + VI sin* eos * = 1 ? 


A. cos*(cot 2 * — 3) = 0. 


B. sin 


7r 

* + — 
2 


tan 


7T 

*+ - 
4 


-2 —VI 


0. 


c. 


eos - 


(tan* —VI) = 0. D. (sin* —l)(cot* —VI) = 0. 


Lói giái. Phiídng trinh <=> sin 2 * + VI sin * eos * = sin 2 * + eos 2 * 
VI sin*cos* —eos 2 * = 0 «=> cos*(VI sin* —eos*] = 0. 


• cos* = 0 4=>sin 


7 r 

* + — 
2 


• VI sin* — eos* = 0 <í=> tan* = -4=. 

VI 


1 


Ta có tan 


7 r 

* + — 

4 


7T - , 1 

tan* + tan— “7V + 1 

4 - — 2 +VI 


- 7T , 1 , 

1 —tan*.tan— 1-¡=.l 


tan 


7T 

* + — 

4 


4 ' VI 

Váy phiídng trinh da chd tiídng diídng vói sin 


7T 

*+ — 
2 


tan 


7T 

* + — 
4 


2 —VI = 0 
— 2 —VI 


= 0 .Chon B. 


































Cáu 50. Cho phiidng trinh eos 2 # — 3 sin# eos # + 1 = 0. Ménh dé nao sau dáy lá sai? 

A. x = kir khong lá nghiém cüa phiidng trinh. 

B. Néu chía hai ve" cüa phucing trinh cho eos 2 x thi ta diidc phucing trinh 
tan 2 # — 3tan# + 2 = 0 . 

C. Néu chía 2 ve cüa phiidng trinh chd sin 2 x thi ta elude phiidng trinh 
2cot 2 x + 3cot# + 1 = 0 . 

D. Phitdng trinh da che tiidng diidng vói eos 2# 3 sin 2# + 3 = 0. 


rVi o i A \ J i v - losrr _v 

sin# = 0 

sin# = 0 

n ttíio r\ n l Vrív\ re ti*i y\ n b O r n O 

oí giai. • v oí x — k7t - > ■ 

eos# = ±1 

. i nay vao piiuong trinii ta tiia 

eos # = 1 


thóa man. Váy A dúng. 

• Phiidng trinh +> eos 2 x — 3 sin x eos x + sin 2 x + eos 2 x = 0 

+> sin 2 # —3sin#cos# + 2cos 2 x = 0 +> tan 2 # —3tan# + 2 = 0. Váy B dúng. 

• Phiidng trinh +> eos 2 x — 3 sin x eos x + sin 2 x + eos 2 x = 0 

+> 2 eos 2 x- 3 sin veos# + sin 2 x = 0 +> 2cot 2 x — 3cot# + l = 0 . Váy C sai. Chon C. 

1-1-eos sin 2x 

• Phiidng trinh +>-3- b 1 = 0 +> cos2# — 3sin2# + 3 = 0. Váy D dúng. 


Cáu 51. Se" vi trí biéu dién các nghiém phiidng trinh sin 2 x — 4sin# eos# + 4cos 2 x = 5 
trén diidng trón liidng giác lá? 

A. 4. B. 3. C. 2. D. 1. 

Lefi giái. Phiidng trinh <+> sin 2 x — 4 sin x eos x+ 4 eos 2 x = 5 í sin 2 x + eos 2 x ) 

<+> -4 sin 2 x — 4 sin veos# - eos 2 # = 0 <¡+ (2 sin # +eos#) 2 = 0 +> 2 sin # +eos# = 0 

<+> tan# = — -» có 2 vi trí biéu dién nghiém trén diidng trón liidng gác. Chon C. 

Cáu 52. Se"nghiém cüa phiidng trinh eos 2 # — 3sin#eos# + 2sin 2 # = 0 trén (—27 t;27t) ? 

A. 2 . B. 4. C. 6 . D. 8 . 

7r 

tan# = i # = 

Lúi giái. Phiidng trinh +>1 — 3 tan # + 2 tan 2 # = 0 +> 


• Vi # e (—27 t;27t)- 

• Vi # S (—27r;27r)- 


tan# 


_ 7T , „ 9,7 

► — 27T <-b &7T < 2-7T —>- <k< - 

4 4 4 


1 +> 


# = —Ykix 
4 


1 , 

# = arctan —b kir 
2 


>k e {—2; — 1;0; 1}. 


0 1 , 

*•—27t < arctan —Y kn < 2 t: 

2 

- c x ^°-> - 28 , 565 < k < —24,565 ——— * k £ {—28;—27;—26;—25} . 

Váy ce tá't cá 8 nghiém. Chon D. 

Cáu 53. Nghiém diidng nhe nhá"t cüa phiidng trinh 4 sin 2 # + 3V¡3 sin 2# — 2 eos 2 # = 4 
lá: 


A. —. 
12 


B. —. 

6 


C. —. 
4 


D. —. 

3 


Lúi giái. Phiidng trinh +> 4 sin 2 # + 3^3 sin 2# — 2 eos 2 # = 4 (sin 2 # + eos 2 













cosí: = 0 


<^> 3^3 sin 2x — 6eos 2 x = 0 6cosí;(V 3 sin* — eos*] = 0 o 


tan^ = 


V3 




X = -b k-K 

2 Cho>0 


x = —Y k-K 

6 


-+kir>Q<*k> 

2 2 

- + kn>0&k>--^^- 

6 6 


' ^mm = 0 —> X = ~ 

>k min = 0^x = ^ 
6 


7T 9 ^ 

So sánh hai nghiém ta diidc x = — lá nghiém diídng nhd nhát. Chon B. 

6 

Cáu 54. Chd phiídng trinh ^V2— ljsin 2 í: + sin2í: + ^V2 + ljcos 2 í; — V2 = 0 . Trdng các 
ménh de sau, ménh de nao sai? 

7tt _ 9 

A. x = — la mót nghiém cüa phiídng trinh. 


B. Néü chía hai ve cüa phiídng trinh cho eos 2 x thi ta diidc 
tan 2 x — 2 tan x — 1 = 0 . 

C. Néü chia hai ve cüa phiídng trinh cho sin 2 x thi ta diidc 
cot 2 í; + 2 cot í; —1 = 0. 

D. Phiídng trinh da cho tiftíng diídng vói eos 2x — sin 2x = 1. 

Lofi giái. Chon D. 


Cáu 55. Giái phiídng trinh 2 sin 2 x + 

A.--. B. ——. 

6 4 

( 1 -V 3 

j sin í; cosí; + 

c. -A 

3 

( 1 - 9/3 

j eos 2 j; = 1. 

D. . 

12 

Lói giái. Phiídng trinh 2 sin 2 x + ( 

1 -V 3 ) 

sinocos* + í 

1 - 9 / 3 ) 

eos 2 x = sin 2 x + eos 2 x 


44- sin 2 x + (l —>/3)sinocos x — y¡3 eos 2 x = 0 


phiídng trinh 
phiídng trinh 


<=> tan 2 x + ( 1 — V3) tan x — \Í3 = 0 


tañí: = —1 
tan* = V3 




x = - Y kn 

4 


n 1 

x = —Y k-K 
3 


-- + kK<Q^k<- k 

4 4 

- + kK<0^k< -1 ¿ 

3 3 


0 —» x 
-1-»í 


K 

4 


2n 

T 


7 r . „ 

So sánh hai nghiém ta diidc x = -la nghiém ám lón nhát. Chon B. 

4 

Cáu 56. Có bao nhiéu giá tri nguyén cüa tham sé" m thuóc doan [—10; 10] dé phiídng 
trinh 11 sin 2 x + (m — 2 ) sin 2 * + 3eos 2 x = 2 có nghiém? 

A. 16. B. 21. C. 15. D. 6 . 

Lcfi giái. Phiídng trinh 9 sin 2 x + (m — 2) sin 2x + eos 2 x = 0 

_ 1 —COS2* , . _ 1 + cos2í _ , . _ 

9.--- Y\m — 2)sm2x-\ ---= 0 [m — 2) sin 2* —4 eos 2* = —5. 

Phiídng trinh có nghiém (m — 2 ) 2 +16 > 25 (m — 2 ) 2 > 9 t=> 


m>5 
m < — 1 
















>m 


e {—10;—9;.— 1;5;6;; 10}-> có 16 giá tri nguyén. Chon A. 


me[-10;10] 

Cáu 57. Có bao nhiéu giá tri nguyén cüa tham so m thuoc dé phrfdng trinh 
sin 2 x — 2(m — l)sin*cosx — [m — l)cos 2 x = m có nghiém? 

A. 2. B. 1. C. 0. D. Vó so". 

Lófi giái. PhiíOng trinh <=> (l — wíjsin 2 x — 2(m — l)sinvcos* — (2m — l)cos 2 x = 0 
\ 1 — eos 2* 

^(1- 


-m) 


[m~\)ún2x — (2m — \). ^^ C0 ^^ X = 0 


<=> 2(m — \)ún2x + mcos2x = 2 — 3 m. 

Phrfdng trinh có nghiém 4 (m — l) 2 + m 2 > (2 — 3 mf <3- Am 2 — Am <0 ^ Q <m <\ 


>m 


e{0;l}- 


có 2 giá tri nguyén. Chon A. 


Cáu 58. Tim dié'u kién dé phrfdng trinh a sin 2 * + asin*cosv Tóeos 2 x = 0 vói a ^ 0 có 
nghiém. 


A. a > Ab . 

B. a<—Ab . 

^ 4b 

D. 

4 b 


C. — <1. 


<i. 



a 


a 



Lófi giái. Phrfdng trinh a tan 2 x + a tan x + b = 0 . 

Phrfdng trinh có nghiém A = a 2 — Aab > 0 a (a — 4b) > 0 

Áh n Áh 

a (4b — a) < 0 -< 0 <;=> — < 1. Chon C. 

a a 

Cáu 59. Tim tát cá các giá tri cüa tham so" m dé phrfdng trinh 2 sin 2 x + m sin 2x = 2m 
vó nghiém. 


A. 0 < m < - 


B. m < 0, m > ■ 


C. 0 <m<- 


D. m < -, m > 0. 

3 


1 — eos 2,x 

Lófi giái. Phrfdng trinh 2.-b sin 2# = 2m -o- m sin 2* — eos 2# = 2m — 1. 



m< 0 

Phrfdng trinh vó nghiém m 2 +1 < (2 m —1)~ 3m 2 — Am > 0 <T> 

4 . Chon B. 

m > — 

3 


Cáu 60. Có tá't cá bao nhiéu giá tri nguyén cüa tham so" m thuoc doan [-3;3] dé 
phrfdng trinh (m 2 +2) eos 2 x — 2»zsin2.x +1 = 0 có nghiém. 


A. 3. 


B. 7. 


C. 6. 


D. 4. 


Lófi giái. Phrfdng trinh ( m 2 + 2). ^^ cos ^ x — 2»z sin 2* +1 = 0 


4msm2x — (m 2 +2)cos2x = m 2 +4. 


Phrfdng trinh có nghiém 16 »í 2 + (m 2 +2) >(»z 2 +4) 44- 12m 2 > 12 m 2 > 1 44- \m\ > 1 


/we[— 3;3] 


>m 


£ {— 3;—2; — 1; 1;2;3}-> có 6 giá tri nguyén. Chon C. 















Van de 5. PHUdNG TRÍNH CHÚA sin x± cosx vá sinx cosx. 


Cáu 61. Giái phiídng trinh sinx cosx+ 2 (sin x + eos*) = 2 . 


A. 


x = — b kit , „ 

2 , k G Z. 

x=ki r 


B. 


X =-b k2lt 

2 , k € Z. 

X = &27T 


c. 

x = — — + k2it 

2 , k ez. 

D. 

7T f 

X = - Vk'K , _ 

2 ,iez. 


X = k2lt 


II 

* 


Lófi giái. Dát t = sinx + cosx = \Í2 sin 


. Vi sin 




Tacó t 2 = (sinx + cosx) = sin 2 x + cos 2 x + 2sinxcosx =b sinxcosx = ■ 


-í e [—V2;V2], 

2 -l 


Khi dó, phiídng trinh da chd tró thánh 
Vói t = 1, ta diidc sin x + eos x = 1 <+> sin 

x = k2it 


t 2 -1 


-2f = 2+>í 2 +4f-5 = 0<+> 


t = 1 

t = — 5(loai) 


7r 
H— 
4 


= —t=- sin 

V2 


7T 

x H— 
4 


. 7T 

= sm—. 
4 


<+> 


7T 7T , _ 

X H-=-b &2-7T 

4 4 




7T 7T , _ 

X H-= 7T-b «27T 

4 4 


7 T , k&h . Chon B. 

x = —b &2-7T 

2 


Cáu 62 . Chd phiídng trinh 3V2(sinx + cosx) + 2sin2x + 4 = 0. Dát t = sinx + cosx , ta 
dude phiídng trinh nád diíói dáy? 

A. 2t 2 + 3V2 t + 2 = 0. B. 4í 2 + 3V2 t + 4 = 0. 

C. 2í 2 + 3V2í-2 = 0. D. 4í 2 +3V2í-4 = 0. 

Lefi giái. Dát t = sinx + cosx->sin2x = t 2 — 1. 

Phiídng trinh da cho tró thánh 3 V 2 1 + 2 (f 2 — l) + 4 = 0 <+> 2f 2 + 3 V 2 1 + 2 = 0. Chon A. 

Cáu 63 . Cho phiídng trinh 5 sin 2x + sin x + eosx + 6 = 0 . Trong các phiídng trinh sau, 

phiídng trinh náo tiídng diídng vói phiídng trinh da cho? 

. . í 7rl y¡2 í 7r) V3 

A. sm xH— =—. B. eos x =—. 

t 4 J 2 { A) 2 

C. tanx = 1. 

Lefi giái. Dát t = sinx + cosx = \¡2 sin 


D. 1 + tan 2 x = 0. 

. Dieu kién — V2 < t < y¡2. 


Ta có t 2 = (sinx + cosx) 2 = sin 2 x + cos 2 x +2.sinx.cosx =>■ sin2x = í 2 — 1. 

Khi dó, phiídng trinh dá cho tró thánh 5 (t 2 — l) + 1 + 6 = 0 <¡+ 5f 2 + 1 +1 = 0: vó nghiém. 

Nhán tháy trong các dáp án A, B, C, D thi phiídng trinh ó dáp án D vó nghiém. 

Váy phiídng trinh dá cho tiídng diídng vói phiídng trinh 1 + tan 2 x = 0. Chon D. 


























Cáu 64. Nghiém ám lón nhát cüa phrfdng trinh sin* + eos .r = 1-sin2x lá: 


A. ——. 
2 


B. — 7 r. 


c.-V 

2 


D. — 27t. 


Lcfi giái. Dát t = sin* + eos* = V2 sin * +— . Dieu kién — V2 < t < \Í2. 

[ 4j ' “ “ 

Ta có t 2 = (sin* + eos*) 2 = sin 2 x + cos 2 * + 2sin*cos* => sin2* = í 2 — 1. 


í 2 -1 

Phrfdng trinh da cho trd thánh t = 1--— ^ t 2 +2t — 3 = 0o 


Vói t = 1, ta drfdc y¡2 sin 


7T 7T 

* H— = —h &2-7T 

4 4 

7r ir 

x H— = 7r-h k2ir 

4 4 


t= 1 

t = — 3(loai) 


ir 

= 1sin 

ir 

1 

\ 

7r 

x -\— 

x -\— 

= —¡= sm 

— 

l 4 ; 


4j 

V2 

4 


. 7T 

sin — 
4 






* = k2ir 

ir , k (zJj . 

x = — Vk2ir 
2 


TH1. Vói x = k2ir < 0 <=> k < 0 


TH2. Vói x = —K k2ir < 0 & <- 

2 4 


=-1->* = -27t. 


£ = -1 —> r = — — 

^rnax ** ^ ’ 

37T 


Váy nghiém ám lón nhát cüa phrfdng trinh lá * — —— . Chon C. 

Cáu 65. Chd x thóa man phiídng trinh sin 2* + sin* — eos* = 1 . Tính sin 


A. sin 

C. sin 


ir 

x - 

4 J 

ir 

x - 

4 


= 0 hoác sin 

= _V 2 

2 


7T 

X - 

4) 


= 1 . B. sin 

D. sin 


ir 

x - 

4 


ir 

x - 

4 


= 0 hdác sin 

= 0 hdác sin 


* — 


ir 

x - 

4 


Lcfi giái. Dát t = sin* — eos* = V2sin * —— . Dieu kién — V2<í<V2. 

4, 

Ta có t 2 = (sin* - eos*) 2 = sin 2 * + cos 2 x — 2 sinocos x =>■ sin 2* = 1 — t 2 . 


Phrfdng trinh da chd trd thánh 1 — t 2 +t =\<=$ t 2 ~ f = 0 <í=> 
Vói t = 1, ta dude \¡2 sin 


f = 0 
t = 1 


7r 

= 1sin 

7r 

x - 

x - 

4 


4) 


VT 


Vói t = 0 , ta diidc y¡2 sin 


7T 

= 0 sin 

7r 

#- 

a:- 

4 i 


4 


= 0 . 


Chon B. 


| =1 











































Cáu 66. Tü phiídng trinh 5sin2* —16(sin* —cos*) + 16 = O , ta tim diídc sin 


co 


giá tri bang: 

a(A. 

2 


B. - — . 

2 


C. 1. 


D. ± £ 

2 


Lüi giái. Dát t = sin * — cosí: = \¡2 sin * — — . Diéu kién —y¡2 <t< yÍ2. 

{ 4) ' ~ ~ 

Ta có t 2 = (sin* - eos*) 2 = sin 2 * + cos 2 * — 2.sin*eos* => sin 2* = 1 — í 2 . 


Phiidng trinh da chd trd thánh 5(l — í 2 ) — 16í + 16 = 0<í=>- 


Vói t = 1 =>• sin*-eos* = 1. (*) 


t = 1 


21 


(loai) 


Mát khác (sin* + cos*) + (sin* — cosí:) =2,kethdpvói (*) suy ra 


7r 

* H— 

4 


í? 

= ±—. Chon D. 

2 


(sin* + eos*) +1 = 2 sin* + cos* = ±1 t=> sin 

Cáu 67. Cho * thóa man 6(sin* — cos*) + sin*cos* + 6 = 0 . Tính eos 


7T 

*+ — 

4 


A. eos 
C. eos 


7T 

*H — 

=- 1 . 

B. eos 

7T 

*H — 

= 1. 

4 



4 


/ 

7 r 

1 

D. eos 

7 r 


x+ — 

= - 

*H — 

= — 

{ 4 

V 2 ' 


l 4 



VT 


Lofi giái. Dát t = sin* —eos* = \¡2 sin * —— . Diéu kién —y¡2 <t < y¡2. 

4 . - - 


Tacó í 2 = (sin*-eos*) = sin 2 * + cos 2 * —2sin*cos* => sin*cos* = 


1 -í 2 


Phüdng trinh da cho trd thánh 6í 


V2 sin 


1 -í 2 


6 = 0<t» 


7T 

= — 1 <4 sin 

7 r 

1 

7 r 

*- 

x- 

= — t= <í=> sin 

-* 

4 


4 

V2 

14 


t = -1 
í = 13(loai) 

J_ 

V2 



7T 

7 r 

1 


1 

=> eos 

i” 

-* 

14 

= —==■ eos 

V 2 

rnj 



=-. Chon C. 

Cáu 68. Tü phiídng trinh (l + V3j(cos* + sin*) — 2sin*cos* — V3 — 1 = 0 , néu ta dát 

í = eos* + sin* thi giá tri cüa í nhan diidc lá: 

A. t = 1 hoác t = yj2 . B. t = 1 hoác í = V3 . 

C. í = 1. D. t = \Í3 . 

1-í 2 


Lüi giái. Dát í=sin* —eos* [—4l <í< J2) - >sinx 

Phitdng trinh tró thánh ^1 + V3) í — [t 1 — 1 j — V3 —1 = 0 

í = l 


eos* = - 




í 2 -(i + V3)í + a/3 = 0^ 


í = V3(loai) 


í = 1. Chon C. 






































Cáu 69. Néu (l + V5)( sin* — cos*) + sin2* — 1 — V5 = O thi sin* bang bao nhiéu? 

r ■ V2 , „ ■ V2 

B. sini = — hoac sin* =-. 

2 ' 2 


, . V2 

A. sin * = — . 

2 


C. sin* = —1 hoác sin* = 0. 

Lbfi giái. Dát t = sin* — eos* V2<í< V2 
Phiidng trinh trd thánh |l + V5 jí +1 — t 2 — 1 — V5 = 0 

/ r~\ r- [í = l 

•w - 1 — (1 + Vó ) t + "v 5 = 0 -v^ 

V ’ [f = V5 (loai) 

=> sin* —eos* = 1 eos* = sin* —1. 


D. sin * = 0 hoác sin * = 1. 

1 -t 2 


sm*cos* = - 


Mát khác sin 2 * + eos 2 * = 1 => sin 2 * + (sin * — l) 2 

= 1<^ 

SÍn ‘ = ° ChonD. 



sin* = 1 


Cáu 70. Neu (l + sin*)(l + cos*) = 2 thi eos 

A. -1. B. 1. 


7T 

* - 

4 


bang bao nhiéu? 


C. A D. ^ 


2 2 
Lefi giái. Ta có (l + sin*)(l + cos*) = 2 o l + sin* + cos* + sin*.cos* = 2 
sin* +eos* +sin*.eos* = 1 <í=> 2 (sin* + eos*)+ 2. sin*, eos* = 2. (* 

í 2 -l 


Dát í = sin* + cos* (— \[2<t< 


>sm*cos* = ■ 


Khi dó (*) tró thánh 2t+t 2 — ! = 2<^>t 2 +2í — 3 = 0 


2 

t= 1 

t = —3 (loai) 


=> sin* + eos* = 1. 
Ta có eos 


7r 

* - 

4 


= eos* eos — + sin* sin— = — (eos * +sin*) = —. Chon C. 


Cáu 71. Cho * thóa man 2sin2* — 3%/ó |sin* + cos*| + 8 = 0 . Tính sin2*. 


A. sin2* = ——. B. sin2* = — C. sin2* = —. 

2 2 2 


Lofi giái. Dát t = Isin* + cos*| = y¡2 


sin 


7T 

* + — 
4 


. Vi sin 


7T 

X+ 4 


r. ' -i ^ 
D. sm2x = —. 

2 

! [— 1; 1] =>t£ ÍO; V 2 ]. 


Tacó t 2 = (sin* + cos*) = sin 2 * + cos 2 * + 2sin*cos* =>■ sin2* = t 2 — 1. 


Phitdng trinh da cho trd thánh 2(f 2 — l) — 3%/6 í+ 8 = 0 


, 1 

sin2* = í —1 = —. Chon C. 


t = 


S 


t = \¡6 (loai) 


Cáu 72. Hói tren doan [0;201 871] , phiídng trinh |sin* — cos*| + 4sin2* = 1 có bao nhiéu 
nghiém? 

A. 4037. B. 4036. C. 2018. D. 2019. 


Lefi giái. Dát í = Isin*-eos*1 = a/2 


sin 


7Í 

* - 

4 


. Vi sin 


7T 

* - 

4 


g[—!;!]=> íe [o ; V2|. 
























Tacó t 2 = (sin*-cos*) = sin 2 * + cos 2 * —2sin*cos* => sin2* = 1-í 2 . 


Phcfdng trinh da cho tró thánh í + 4(1 — f 2 ) = 1 <i=> 


t = 1 


í=--( lo ai) 


klT 

Vói t = 1, ta dcfdc sin2* = 0 & 2* = kir * = —, k £ Z . 

2 

Theo giá thiet * e [0;2018 tt] -»0 < -y < 2018 tt 0 < k < 4046 

———>k £ {0;1;2;3;...;4036}- * có 4037 giá tri cüa k né có 4037 nghiém. Chon A. 

Cáu 73. Tif phcfdng trinh V2 (sin* + cos*) = tan* + cot* , ta tim dcfdc eos* có giá tri 
bang: 

A. 1. B. . C. —. D. -1. 

2 2 

sin* sí 0 


Lcfi giái. Dieu kién 


eos* ^ 0 


sin2* =*= 0 . 


„ , rr, . x nr / . x Sin* COS* 

la cd V2 (sin* + eos*) = tan* + cot* V2 (sin* + eos*) =-1- 

eos* sin* 


•t=> sil (si 


sin * + eos * = - 


sm 2 * + eos 2 * 


sin* eos* 


2 sin * eos *.■\¡2 (sin * + eos *) = 2. 


► sm*cos* = ■ 


í 2 -l 


Dát í = sin* + cos* í— y¡2 <t <^¡2^- 
Phitdng trinh tró thánh V2 1 (t 2 — 1J = 2 í 3 — t — \Í2 = 0 <t=> t = \¡2 

=> sin* + eos* = \Í2 «=> sin* = V2 — eos*. 

Má sin 2 * + cos 2 * = 1 => eos 2 * + ÍV2 —eos*) = 1 2cos 2 * — 2^2 eos* + 1 = 0 


<t^V2cos* — lj = 0 eos* = -j= . Chon C. 


3 . 


Cáu 74. Tef phiídng trinh 1 + sin * + eos * = — sin 2* , ta tim dcfdc eos 


* + — 

4 


có giá tri 


bang: 

A. 1. 


B.-A 

2 


c. A 

2 


D. ± A 

2 


3 . 


Lcfi giái. Phrfdng trinh l + (sin* + cos*)(l-sin*cos*) = — sin2* 


44- 2 + (sin* +eos*)(2 —sin2*) = 3sin2*. 
Dát í = sin* + cos* (-V2<í<V2j-i 


sm*cos* = ■ 


í 2 -l 


Phrfdng trinh tró thánh 2 + í(2 —í 2 + 11 = 3(í 2 —1 


+> í 3 + 3í 2 - 3f - 5 = 0 -«• 


t =-1 

t = — 1 ± Vó (loai) 


Vói t = -1, ta dcfdc sin* + eos* = -1 +> sin 


1 

VT 

















Má sin" 


7 r 


7 r 

= 1 


7T 

1 

7T 

■X H — 

l 4, 

+ COS 

x + — 

4, 

— >cos 

x + — 

4, 

= — eos 
2 

■X H — 

4 


ÍJ 

= ±—. ChonD. 

2 


Cáu 75. Có bao nhiéu giá tri nguyén cüa tham so" m dé phiídng trinh 
sin x eos x — sin x — eos x + m = 0 có nghiém? 

A. 1. B. 2. C. 3. D. 4. 


Lefi giái. Dát t = sin% + cos# (—\¡2 <t< V 2 )— -> sin x eos x = 


í 2 -1 


Phitdng trinh trd thánh 


í 2 -l 


- í + m = 0 «=> — 2m = f 2 — 2í — 1 44- (f — l) 2 = — 2m + 2 . 


Do —42 <t<y¡2 -> — V2 — 1 <í — 1 < V2-1 ->0<(í-l) 2 <3 + 2V2 . 

9 1 I 2^/2 

Váy dé phiídng trinh có nghiém <t=> 0 < —2 m + 2 < 3 + 2^2 o-< m < 1 




e { — 1;0; 1}. Chon C. 





















